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1 1 
-1L eos5r + cosx +C 
2 5 
] ] 
= ——— وم‎ 5X + — cos x + C 
10 2 
c tx eut سے‎ sin 3x =3 sin x 4 sin ° x تافل‎ (iii) 
. 3 3sin x — sin 3x 
sin تج کی‎ 


sin dx = sin хах sin Зх dx дал 


3 1 
=— ومن‎ x + — cos 3X + 6 
4 12 


[sin' qx = [sin^ sin x dx — (а - сов x) 5111 хах с) 


sin х dx = dt J соз xm‏ قو 


[six ас =- [1-2 ) dt = ja «fere rec اس لے‎ 
= соз +06۴ 


АЛ ےک وولوں جوابات برای‎ ШЫ, МЛ, 218 سول‎ "OE, (Remark) 
732” 


oe تقاعاات‎ 2224-1437 


. 2 
1. sin" (2x + 5) 2. іп 3x cos 4х 3. cos 2x cos 4x cos бх 
4. sin" (2х+1) 5. sin? x cos? x 6. sin x sin 2x sin 3x 
1 — cos x COS X 
7. sin 4x sin 8x 8. apa 9. wm 
Б 2 
04 4 sin^ x 
10. $10 X 11. cos 2x 1552 
| + cos x 
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cos 2x — cos 2a 


13 14. 
COS X — COS G 


16. tan х 


] 
19. sin x cos`x 
] 


cos (x — a) cos (x — 6) 


20. ( 


22. 


(A) tan x + cot x + C 


(C) —tan x + cot x + C 


(A) -cot(ex )* C 


(c) ап(е) + С 


COS X — sin X 


sin? X + COS? x 


17. . 2 2 
50 ×× و‎ x 


2 
COS x + sin x) 


15. tan” 2x sec 2x 


| + sin 2x 


y 2 
cos 2x + 280 х 
2 
COS X 


cos 2x | 
21. sin (cos x) 


سوال 23 اور 24 يح جوا بک اتا Z‏ 


d 2 
510 X—cCOS X 


2-211 амы 5 ;. dX 223 
: 5111 XCOS X 
(B) tan x + cosec x + С 
(D) tan x + sec x + С 
e"(1+ x) 
ارح‎ lE * -24 
cos (е x) 


(B) (ап (хе) + C 


(ру cot (e`) + С 


(Integrals of Some Particular Functions). P С-да, 7.4 


C UM Ви. Jut‏ رورى فار مو لے 20 کے اوراس 201 حرو ےن ва‏ معیاری 





























Lu end کے‎ L Изм ua 


dx 1 x—a 
= — [0 +C 
0) рени 2а х+а 
dx 1 а+х 
= — |0 + С 
(2) а 2а а-х 
dx 1 cd x 
——tan —+С 
(3) Е Р 7 
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+ C 


dx | 
FA ege x° — a° 
үх“-а 


ах 

o Тат 
dx 

ө Пета 





MN. 
= ір +С 
а 


log x+ Ус +a? 


PL 





اب تم من درج Кым р‏ 
1 


02-42 (х-а)(хаа) 
_1|@+а)-@-а) zl E. | 
— 2a (x — a) (x - a) 22а|х-а х+а 


d. 1 а а 
Is 6s E ал 


X а 


eue (1) 














= [leg са) = log (+ 6۴ 


х-а 


+ С 





% Тор 


2а хта 








aeu (0)‏ ھ انے ес‏ يال سے 
А(ТМ\(й+х)+(а-х) -5 Шан |‏ 1 
2a (a + x)(a — x) да(а-х a+x‏ “بر ددن 


[sou ee Бү 49 


а-Х Gr 

















=—[-log|a —x|+log|a+x|]+ C 
2a 


_ میس وضاح تك جا‎ 7. Ўта) 


dx = а sec20 49.2.2 јх=аіапӨ (3) 
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| E = | а sec? 0 do اس لے‎ 


X +a а? tan?0 a? + 
1 1 1 
-- |0--0%С--ша +С 
а а 


а а 


dx = а ѕесӨ tan0 40--7-2-х = a sec ان کے‎ (4) 
а seco (ап0 40 


ال نجس In‏ 


= |вес0 40 = log 0 + tan0| tC, 














J 
=]og 2. K "S. 
a a 
-108| x+ خرلہ‎ _ a° -юва + C; 
C = C, – log la| Jiz =log х+ух? -a” |+C 








-4-4х-асов040-2-2-х-а sin&e СЛ, 


(5) 
(А ۔‎ [2805908 __ а созд dô PA, 
за Ja — а? 0ء‎ 
рн 
а 
dx = а sech 0 -ex - 0 салда uji (6) 


ре. „л. a sec^0 40 
5 +a Ja tan^0 + a° 


= |sec0 40 = log |(sec0 + tan0)| + С, 








2 
=[ор Дед = +С, 
а а 
-log x ^ x^ +а? - Іова +С, 
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C = C -log а ماں‎ -log |x + V x° + a° 


ان o‏ فا رصولو ںکواستحا لکر C‏ اب ہم يباور فا رمو لے عا لكر Рал Jeri Гад?‏ = 
Лао) M ag‏ پراو راست استعا لکیاجا تا с‏ 





+С 





гл CL J MÀ = @) 
' m £|- | АЛ)» с b 
ах + bx +c = 03 2 , = |Ж T "ge 
- EL 2 2 ہمد یھ ہی كدر‎ ET رو اور‎ = dt t AEN 


с لها سےمعلو مکیاجاسکتا‎ ле Z Jë C مجح‎ сини? 
оре Асо Левиев نے کے‎ Дер ЕС كما‎ (8) 


ах + bx +c 


Aera ид‏ حال موتا ےر 
px 0‏ . لے کا à‏ 2“ 
Са) q,a, БС (5 dx (9)‏ ہیں کی 6 Jod‏ نے کے мама АД‏ 


ах? + bx +c 
Лала NB 
рука = A Sav +ђх+с) + B= A (2ах+Ь)+В 
x 
ВАС АЛАХ 2 Дими ارکا نکی‎ ы کے ضر یب‎ ded اور ۳ محلو م کر نے کے‎ ۸ 
eteri صورت می‎ ge UAE 2 و[ لوم مو جا‎ 


ое. (10)‏ كم Ак‏ نے کے T обоа‏ ٹن ہیں اورپ رگم لک وای 


نیا دی صورت میں д‏ 
من درج بلاط ر لتو ں لو برش لون p = Wa J;‏ 
مشال 8: ور ور بإذنت E‏ 
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d 
(i) 2 ap | کے‎ 


12-40 79 d 


ын С [а 7.41) 1 








با 


ах Ях 1 
| | 14 


=— lo 
x ed diy 


8 
(11) جم‎ = | гот (ii) 


dx= NM ul, Зад 








dx dt 
7.4(5 س‎ = ] —— за ! (r) + G ‹ | 
[AAG] f “тэр T sin (f) uf; 


= gim (N 1)+C 

E ل کور فی‎ eu Ue 

Q) х2 бх T 13 МО) СОЕ МБ? 2x 
e Де лай 47 

x” -6x+13 =x°—6x + 3” — 32 +13 = (x— зу та 

Е ах 
бізі -бх--13 Ez 3y Ç САЛ 
dx=dt ——x—3=t Zy , 





ах oW loc 44 
74012 Бтв MF 15 с 997 
аг c 
2 
uz LAU V. کان‎ аа صور تکا‎ TO) M (1) 
رر ری‎ +13519] 
з 3 
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GL AM ZI T | 


j dx т ےج‎ 
3x? +13х-10 3 15) (1) лл 
6 6 


13 
cni d ше 


Ях 
و ےم‎ AT а 























6 
17 
АЧ 
-- log w— + С, . 
Boi "T. ци 
б 6 
13 17 
1 TW. € 
= — log VO 
17 13 Ч 
6 6 
1 -4 
= log + 1 
17 6x +30 
l àx-Z ^ dl, 71 
179- 23 T 
-C=C «— log - ute -og +C 
---10 pu 
| dx -[ dx 
45x? 2х 0 -2 сл Дела (ій) 
P ; 
-L کم‎ __ 
„5 | 2 | 2 
(L ДУ) "519 
1 
اعون‎ ыш 3-1 
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dt | 
TETI л! 2 8 | Z اں‎ 
\ Ө 
[= 
=+ fe M 


e eu 10 


| dx 1 


= ES log + С [7.4(4)] 


\/5 








КАТ +С 








х+2 ЕЭ 
Q) Беки Hr QU пет 
3d 
2 م لول ظا رک‎ C هك تھا لكر‎ 26740) G 
e2-A T (2x +6х+5)+В =A (4х+ буув 


X 
<J. aI fO P یب اور‎ Ae йн 


1 1 
ВЕ yl A= 6۸+8 =2 اور‎ 4۸ =1 


2 

х+2 1 4х+6 
————— ایل ا‎ |, | 
Бе 4 *2x^ +бх+5 کے ہے ع‎ 

1 1 
= 1, +1000) 41) 


(4x + 6) dx = dt а 2x +6х+ 5 - + مل‎ 


а! 
п= |—=1ов|г|+С, 21 
= log|2x^ + 62+ 5| + Cj Eo 
dx 1 dx 
ھا‎ de и 
PX FOES 2° وف‎ 2 
2 
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Е же 
E 
с eU ardis 2 x T 


dt 1 
| 7 =—— tan 2 + C, 
5 6 2 Ж [&—7.4(3)] 
2 


نے | № 


к2|-- 


[ F 


каса Са =tan (2х+3)+ C. ...)3( 


с كل بوتا‎ bigi Адал K (3) (2)اور‎ 


| عقت‎ а= log|2y' +6 + 5|+ tan '(2х+3)+С 


2x^ 46x45 


12-42% Але يل د ی صور ت ٹیل تم‎ 7.4)10( M Gp 
x13-A  (5- 4x- x!) + B= A (4-29 +B 
dx 
2288, e uf Ql Dale A دوفوں طرف‎ 


| o 
B- Ls "—4A4B2327412A-1 


ж--- уз 22 


| 
شید هن‎ ELT MÀ ev 
— 1+1, ...)1( 
C 4 - 20 dx= dt Лей ,5-4х-х > 


4-2х)а 
| = — [z 32 «dut 
X 


-245-4х-х +С, ...)2( 


7 y -4- 2%) Ях 
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m "D „с, 
45—4x — x° J9 - (x - 2) em 
а el ox + 2 =t 





sri 
32-02 п 2" C» Га-7.4(50 «АЛ 


А رہ‎ ۴+2 
—Ssin 





+С, ...)3( 


с а کل‎ ал аа GLAND 
C 704-3 2 : а х+2 
с=с. у, [——=———=-\/5—-4х—х? sin ٠ 
207 04 | 5—4х—х? 3 





(% 


d 

















7.4 
e es cad 
3x? 1 ا‎ 
1. KEE Ла? 3. (2-х)* +1 
2 2 = LX 3 
| \/9 —25x* . IN 4 |і” 
х] х? sec^x 
» Ж esl 3 x ва" á tan^x + 4 
1 1 1 
10. J +2х 2 11. 902 46x45 12. Nom 
1 1 1 
ке (x=1)(x—2) кь (83-2 к Mx 3-5) 
4x4] x2 5x—2 
ын ur + х-3 ын 4-4 М. Таб»? 
бїл х-2 х+2 
9. J-syx-4) 20. a 2 п. بر تل‎ 


22. 


5х--3 
— —— 5 ڪڪ‎ 
x?—2x-—5 J| x? + Ax 410 
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ش24 اور 25 Кия‏ 25.8 


| | ах 
2-/14 ] > د‎ 24 
; х +2х+2 


(A) xtan (х +1) + C (B) tan (х+1)+С 


(C) (x1) tan x +С (D) tan !x +C 


| ах 
РЛ ТЕ w 
X J9x — Ax? 

1 ЖЕ 8x—9 

— sin | —— I+ C 


l . -1 92-8 
— sin +С 


(Integration by Partial Бэ AÉ DLU > ول‎ 7.5 


z & ^ PŒ) ; . m 
Ахон! P 004 میا نک گیا‎ оуу coh eU PL SAU EO ЛЕ 
4 (uem Fl ن تشن واج‎ М.О У р(х) اور0 + 003۔اگ‎ ULLE 


Ла. шил” Е "mp زم‎ ^n ie ے۔ غير‎ tl واج‎ 
PO) „у, РО) P(x) 


Фо 


o)" ТО суу ч ЖОН сул 5777‏ 9 جا ں ری пас aae‏ يك واجب ناطق 
LLA Мур цагны POEM‏ بھی M EO‏ ایک واجب ناش 
RC АР‏ می رتو PUE e ten d‏ تمل کے Uno bd‏ 75887457 
سے سم ради‏ ان ү" АЕ‏ 2 کی نر رکا انذازه /كنا چا ے ہیں جہاں 
р‏ ایک واجب ناطق تال АРЫ во ы с‏ بر ایک طر یقہ 
Kex aui‏ ہیں بھی یکن ہے۔ اس کے CUR ni ee MU Ул‏ 
زرك آساك ہو جات سے۔ذیل جرول 2 اسان جو یکرو ں کی М, GEI‏ ج Фр t‏ 

utn تهج‎ ок? 





NO 
e4 
| 
со 
RM 
ا‎ 
С) 


l . ب‎ 
(А) 9 sin 8 


1 


ЖЕМЕ 
(С) си | 8 








NO 
ы 
| 
С© 
ہب‎ 
+ 
С) 
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рх+4 
(х-а) (2-0) 


рх+9 
(х-ау 
рх" -gqx^r | 
(х-а)(х-Ь)(х-с) х= Б 
px *tqx*ro NECNON 
Uu u) CP) (х-ау. ف‎ 


ти. А 5 Вх +С 


Greer + bx + c) х-аМ bx +c 


ERU PLI 28 × + ×ط‎ + 46 





مندرجہ بالا مرول يبل ی۸ 3 او رح میں بق дома‏ موز ول انداڑ ٹل دریاف تر е‏ 
ах А‏ 
ال11 (х+2)‏ ہج ажар‏ 


2 تمل ایک واجب ناطق تقل ہے۔اس ل [جدول () 7.2 مین کی ہو oz‏ صورت استتعا لكر کے ہم 
лай‏ 


НЕ А‏ مر ээ‏ لكك 
(к+1)(х+2) х41 ха? pe‏ 

eos uti ewig sul Ор 
| =A к + 2) + Вх( + 1) 


Рал аР یپ‎ AC 


ATB-0 
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2А+В=1 اود‎ 
сиве اور‎ =1 gi ДР 


e Бел Ал 
l 1 і 
(х+10) (+2) x«l x42 


Й 


sr Er E ” 
-log |x 1| - log |x + 2| +C 








=]og +C 


x+2 
fe لیے درست‎ ЛОВ ова Gric او مسیادات (1) ایک اال‎ Remar Lu 
ے‎ o РІ بیان اہی اکا ے اورعلامت سے‎ 122-22-22 05, АГ em مصنف‎ 
s= اصرف بنجو رول کے لیے درست‎ xL کیان کی ںیہ ہرک ر نے کے 2 کی‎ Фи 2222 


gi | ши — a па) 
+6 
5х + 


Мод 








Ж. узуы ےر‎ ЭРЭЛЧ 
х – 5х 





5х + 6 
مان تکر تے ہیں‎ 2-2 
2 ША ہے‎ 
ЗА иа Т ~ та 
5х-5 
PUE 433 ёо. 
5х-5- A(x-3) +B (x-2) „Гр 


Ш!-3А+2В=5„+!А + B = 5-< Ur Veo 242414 fot ачу ءصو‎ 


-— موتا‎ e 8= 1 اور‎ =5 2 АР, 
x^ +1 5 10 
M i -11-2- 
x =5х+ б х-2 x-3 


Ал 
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اں Z‏ کر +٥‏ | 5-%( ےر اح 


х^—5х+6 


=x - 5 log lx - 21+ 10 log lx- 31+ С. 


ем [ers 2(х+3) 
тейле ےکی طر کا‎ “Z хла ыг 


3х-2 А В С 
(х+1)2 (+3) x+] (x41 وہر‎ 
3x-2-A (x + 1) (x + 3( + B (x + 3( + Cx 1Y پر‎ 


dx aJ» 








=A (x + 4x + 3( + B(x +3)+ C (x^ + 2x +1) 
4اور‎ ۸ + 8 + 2 0 =3 ,۸ + 0-0 Uu Доли Ud کےض‎ UEM cox 
ll -5 l . 
(ыссы Ше A= 11 4542 АА 3عاصل ہوتا ےد ان مساوا‎ A + 35+ C= -2 


Ал лен 























Эм» (2,551 
(с+ 1 (х+3) 4(х-1) 2(+1 4(х+3) 
Зх-2 11 dx 
Крета б EL ЕЗ Фал 
11 5 11 
ایم‎ 8 8۴ 
пу x+] " 5 ЕС 
4 0052 — 
&p ہک‎ пуста)“ x па شال‎ 
2? =y ny TV T 14) 79 d 
x Ш У 


0241) 0244) (+) (0+4) “7 
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ا‎ 8 
~ (у+1) (у+4) у+1 у-4 
у=А(у+4)+В(у+) پر‎ 
с ہے ود‎ с اور4۸+8-0عا کل‎ A+B=1 نے بے یل‎ zv يب كا‎ PL lU و‎ ٣ 


в-4 اور‎ А21 
3 3 








х2 1 4 
GEDO HA | 30241) 302+4) лл 
x^dx l م‎ ax 4 dx 
[сули га 35:24 کپ‎ eg 


1 _] 4 1 а X 
——— «Mn يني دع‎ НП J— +C 
3 342 2 


= lue M tano зае 
3 3 2 


Je حص ا با میک‎ Т ے نا‎ Ú بد ل صرف جو یک روا 4 کے‎ » TE 
2 (дака P oM میں بد لكاط‎ eur ЛЯ; 


(3sin $ 2) ) cos ф 


epu ER d$ 15 8 
у = sin0 wu uw 
dy -со80 аф _2 


[gu 2) )совф , pO e. (3y — 2) dy PN 
5 с05ф- Asin) ^ 5-1-у)-4у 7 





И ту Зу-2 
729142 
Mm 2 
= [———-i1 
Зу-2 A 
[e—720)U 1 TED yc "NC (v — mU LL) 
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Зу-2-А(у-2)+В اك‎ ۱ 
с ج 3-ه اور4- قد تا‎ «e En عا ل‎ B-2A- 2 lA=3U وو جب کا موا زنر نے بر‎ P Daly 
„Алу e 
dy 
= |1—=+——5]9у =3 +4 
-р у- H Q- 3 Г 2 (y — E 
| »-2|+4[ ЭД 
= іп ф—2 С 
og | sin 0 яту 
) بش شت ے‎ зо.) = 3 log (2 —sin 0( + — +С 
I 2—smno 


. х +х+1ах Жы” 

gap] атро وري‎ 1699 

e ров MU ЖЫРАУЫ а Ets عل : تل ایک‎ 
X id QA 6)6 
(кх°+1)(х+2) х-2 (7+1 





x? +x +1 =А (x° + ]) + (Bx + C) (x +2) А اں‎ 


2328-С-1:А-8-1 Uu ١ i o» Кож 2 اراك‎ abe 3 
3 А 
> بوتا‎ Се ИВА ЕА E са АР ti) eac 























epe viu С Ал 
x + x +1 0 3 Нэх 3 AE 
GC راع‎ (3:2) 6927 Jap 5642) 5 x +1 
X +x+] 
5-0-9 га : 
л nt" цаг 5 SER ар” 5 Б ۷ <J 


3 2 -1 
= log х+2 |«zlog x^ +1 "m х+С 
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10. 


X 
(+1) (+2) 
X 
*- ی ری‎ E) 9 
X 
(х2 +1) (x - 1) ш 
2х-3 
(x^ — 1) (2х +3) 
2 
(1— x) (1 + x) 


13. 


(A) log 


(C) log 


(x^ +1) (х^ +2) 


(x^ +3) (x^ +4) 


11 


14 


19 
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_ Z b mte 











1 3-1 
Х2-9 “ @-DG@-26G@-3) 
25 ээ 
х2 3x42 €  xü-2x) 
xX 3x+5 
(х= 1)? (x + 2) 4 x ex 21! 
эх x px 
(+) 0-4) ANU 
3х-1 1 
1 (x n 2) 15. ЕС 9 
2, x еу ple ےضرب‎ >. КЕШЕ УЛ اشا روشا‎ x 
COS X 
[simia yv] (1—sin x) (2— sin x) ا‎ 
2% 1 
` (2 +1) (2+3) 20. x(x* 1) 
[£ е - , سسب [اشاره‎ „21 


Са. 


+ С 


ау 














E جواباتکا اتا ب‎ nutem 
x dx 


(B)log +С 





(2—2) 





ср)108 (x - D) (x - 2)|+С 


Ж” | ах 


жоғау 7 
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(A) log|x| - log (х2+1) +С (B) log |x| + ов (х2+1) + C 


(C) —log lx + log (7+1) +С (D) logh + log (x^-1) + C 


(Integration by Parto А фи | 7.6 


PE‏ میں رکم لک Да olei‏ کے eti‏ ضرب میس بہت ز بادمفی دنا بہت ہواے_ 


ارم اود یک е Pen‏ گل ہیں AO‏ اصول Ue ме‏ ے 


n vui ДУА), 
uy = ju ас+ 22 ах 

ах ах 

(1)... а= uy — | “к 

-7-4- р = g (x) ان ےر اور‎ 

v= [aco de S= учу) 
ee Lyme л 

[/@) g6) dx = го | ومع‎ dx |] fg Go а] О) а 

[/@) ع‎ (к) dx = feo [e Co dx- [LP © |  дФ14 48 
с جیا نکیا جا‎ Ао 4 ИБ اور کودوسرے‎ АЕ کو‎ ya, 
×) ضریب‎ EX PEE CU Rae ×) ب ہلا نال‎ (= Р ДР ОЬ 


$«— 


КЁ وسر‎ 


cos x dx :17, t»‏ | دریافت کے 
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194 ×=( بلا اگل )ر کے اور روم = (x)‏ ع ( ووسر اش گل ) ر کے 
aeu‏ ص сж buie‏ 
E a‏ 
I cos x dx — x [cos x dx — (2-09 [соз x dx] dx‏ 
хех |sin x dx = x sin x + cos x + С‏ = 


ut لت‎ fo) -сов x4slg(x) = x А 


ЇЕ cos x dx = cos x р dx — f eos x) р dA] 2%} > 
7 - 
2 2 
= (cos x) sin x — dx 
2 2 


соз йу tu, U‏ ل اورزیادہ дек a‏ عل xut‏ اورزیادہ طاقت 
PI он л‏ نکاواجب چنا بہت اتم ہے 
ешайды д‏ 
АР Jat АДЫ о‏ مواملوں می نس ے شال 
„Г‏ بیط АА gde ЛД [Ч sin а‏ مو جو نیس تلكا 
Ух d‏ ے۔ 
(ii)‏ بمشابره е 224 Ex‏ ےش کیک 231225 »ut wA.‏ كول АЛАЛ eor J^‏ 
cos x Ма Z‏ کا مل e AE КО «< Sin ek eus‏ 
р cos x dx = x (sin х+К)— (біп x+ 0) dx‏ 
x (sin x+ k) — (біп x dx - [к dx‏ = 
х (sin x+ k)— cos x— kx + C= x sln x + cos x + C‏ = 
tuy‏ ےک دوسرے A ПИ ИБ‏ جوڑ Ji; L‏ سے بی со UU‏ 
ج ЖК‏ نے کے Моя‏ رل ЈЕ‏ 
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ھا لالہ‎ ut И سے نب چم اسے‎ Ute UE рев (Ш) 
Маас FEE ЛЕ Г Аве جہاں دوسرے‎ Ut ان معالموں‎ 
_ معاوم ي‎ flog x dx 18% 
Ра log ху Лов xQ Ku ut But бол f До л Р 
PENA элй oC le f TUR 
a 
[Човх.1) dx = log x Ї dx — еъ (log x) Ї ах | ах АЛ 
=(log x): x — [-xdc- xlogx-x4C 
xX 
giu edx 196 
-— е Me کے دوس‎ Ае г е” жеу, ig 


[кеа xe'- Пей = xe е +С "Ny. 





epu pu dx 39 8 
- Ul ححح‎ x „е Uwe sin ly ЕД: 114 
É = & كالمل محلو مکر میں کے‎ В: оди д 


dt = - 2х EEA zx 


| کے‎ i Ме == 2 J! 








puta x = (sin ә 1— Vi- )- j ci ارط‎ 
41-х 


--341-х sin хжєх-С0-х-41-х sin х+С 
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JA (а їп x = 0 ие СИЕ 2 لطر‎ 28826, л 
-(4-4 
معو م کي‎ fe sin хк شال رو:‎ 
се А UP A е э» sin хәм کو ہلا قال‎ жа? 
1- fe” sin x dx - e'(- cos x)  [e'cos x dx 
zie COBRE LCE) (1) 
ہہوتاے۔‎ eU 2 уәлі т ДЫ соз x2 e 
I, =€ sin x— |езшх dx 
с tnu алатау l, 
2I- е” (sin х -cosx) |I-- e” cos x te sinx-I 
1= [e sin хх = С (sin × - сова) + © C Aur 


ПИК UL e пб کو‎ Simi oz 5р 


Mo [e ] / 0 + 7 азва 
I- le FL + f'G)] dx = le f (x) dx + le Ро) dx سے‎ а 
<= fe feo dx«Ul& =1, + fe х) ах 0) 
л LAU A иа DAE ooi لترحیب (ق مس‎ е мд) 
1-7 (х)е*— [ође +С 
с tn^ eur ада 1, 
I-e'fG)- |) ede |е) Серо) + C 
[е о) [(د)'گ‎ dx е у(х) + € АЛ 
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с 1(2 — l i 
F (+1) dx (ii) [е (Тап БАЯРЫН. dx (1) Z شال 22 معلوم‎ 


Ыы 
"uu" 1 
1 = m 08000 dx سے‎ Дела (i) 
e f تا‎ 3 e f, f(x) = tan lx 
em е LSO * 00] AM Ал 


I= [e "(tan + >) dx = =е* tan را‎ + С М 














- | ү, ew Media 7 
de "IA eC a= Jet v 58 (yi 
29-42 алай =! 
cod e UG +70) улыл, үр 
ES дан үч, СЕ 


T60 
_ Ms Utt 





l. xsinx 2. xsin 3x 3 хе 4. xlogx 
5. xlog2x 6. X logx 7. хвіп x 8. xtan x 
нэ xcos x 
9. X Cos x 10. (sin x)” 11. Ñ 12. x sec^x 
41-х 
13, tan !x 14. x (logx) — 15, (5751) log x 
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16. е“ (5шх+совх) 


221 
19, € |——— 
X x 
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1 ех | + sin x 
n (1+ x)” 18. тоа 


(x —3) e" 
20. 0پ‎ 


Жы s 
21. e^ sin x 


22 sin ! | a 
EX 
Кие лано) 
رت‎ xe dx 223 
(A) —@ +С (В) 26 -С 
с) ze +C (Р) ze s 
РЭР). le ѕесх (1+ tan x) ах 24 
(A) е совх+ C (B)) ۰ sec X jaf 
(С) е зшх+С (D) ex tan x + С 
(Integrals of some more types) كلمل‎ ҒА 7.6.2 
оле Е ^^ Ду کر‎ UM e ий АЛЫ I 
(1) | x -а? dx (ii) | x^ +а? dx (iii) | а —x dx 


I= | x a dx EN à) 


В цев PT‏ لگن پراوراجزا Дико‏ مارے ری 


е - --2- 


х? 
== 
=× ل‎ -a-f х? —a' к-а | 





x dx 


"— за qug 


dx 
2 2 
/х?—а? 
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= X х -а? | نا‎ 
| 2-2 
21 = × 2ل‎ а? - га سے‎ L 
| х а” 
1= | x^ — dx = x -а – log х+уүх?-а? |+С ( 
а 29 کے‎ Ма „а J L ДИ закова ای رع ء‎ 


с»? 














1 2 
(1) | x +a dr => x Nx +a, + واگ‎ ceat ta? 19 
2 
(iii) | а x deo хүй cx! sin! Бас 
a 


Ух-авесда ut ری بھی م کل کے ما کے‎ d Дулу al со مور‎ ox 
сд Gii)— 2 [7 xa sinê در‎ A мб х=а tan0<ç PN. (i) 
epu х +2х+5 dx شال23:‎ 
Je و فکر‎ uf 
| х2 +2x+5 dx = [ус +1) +4 ах 
wdx = dy Та ix +1=у 
| х°+2х+5 dx = I» +22 dy 
] 4 

УУ 48208 ye y! +4|+С‏ پر ں6 2 کا تھا ل کرنے پا 
+2х+5 +2 юс | х+ 1 + x^ + 2х+5 +с‏ ول G+)‏ - 
مثال24: ас” IN3-2x-»x dx‏ 


|У3-2х-х" а= N4-G «D^ dx و یکر ےر‎ uy 
کور‎ ду هن‎ +1 
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| 3-2x- x^ dx = [үа dy (АЛ 
(zi Ден 7.626) E КР ПЕТ каза с 


=- G+ D 3-2 =+ өзек (Вес 


T 
o جا میں اعلا تی تمل‎ G 


1. 34-х 2. 41-4х 3. Ах? +4х+6 

4. Nx! +4х+1 5. 1—4 6. کرای‎ +4х-5 
2 

7. V]+3x— x° 8. VX 43x 9. le 


Рено»‏ کے ر 


сл | 1+ x° dx _10 


Бала +C 


(A) AL 4x + ê 








+С O x+) +С‏ )1+2( رم 


2 
l 
(D) 1 + log x+ А + x° 


+ C 








сл [Nx -8x+7 de 11 
ره‎ c 4o —8х+7 + 9log х-4+у! -8x+7|+C 
Ву» Gc -8x+7 +9log х+а+ у -8х+7|+С 
сз 09422 -8x+7 -3 2 log دم‎ Ма -8х+7|+С 
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(D) В (х= 4N x? -8x +7 -Z log 





х-4-34Хх —8х+7 +с 


(Definite Integral) A4 бай 7.7‏ 
byas нб Ад FEE‏ ہے اورا نکومعلو مر 2 b‏ یتوں کے ағла A‏ 
Eu ВИЛАР ГЕ Ў‏ نمم جد كسد c‏ لکا طا كر میں گے مم نجس ہکی ایک 
с диоди‏ كلملاو SO x‏ | سے نا رکیاجاتا аке‏ زم مس اود طبالا مو Je‏ 
ka‏ نو انا سك ЙУ Лар‏ جانا سے با re ра E PEE‏ کی قار کی 
Uns‏ کے ایا 580 Ле AL қы) - Ра)‏ ہے۔ L. 422% UP eU» Ul‏ 

PW (6-19 БЛ 
(Definite integral as the limit оға sum) 45224214 CU e т7л 
KALI eur Pu تام تر‎ A ao ЁЛ ےک مہ مان‎ EU Arc b) ады a 
PE ада, а | 

Aue AE ме бат, xsl = bax а رم درطو‎ | к; (х) ах 14.2" 
(72,8 ا نے(‎ xS حك‎ f P۸ ۹ 0 де گی نر رکاانداز کے کے‎ 
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sbe [us 1. d» ЭРЭР ЖЕР X, | защо пў [аы 


®. x,=b=a+nh ЭХ” 0520 FAF аа oa X 0+1 ЖЕ, ТОР 





n- 
-eho Оба جهو‎ ы АЛДЕ. 

U^ PRsQP ДЕ‏ بو رکیا جا ربا с‏ تحت علقو ں کا عسل Ú‏ » جہاں Дл‏ مات علقہ ہا تحت وقفوں 
(ЙИ Px] 7 > 1,2,3,,п‏ - 

> يال‎ ме та كل‎ 

A (АВС) C کا‎ (ABDCA)« 2 É(ABDM) JAZ 1) 

شرت ео, Зоб zd о х 00 Ig Ze‏ کے 
برابرہوجاتے ہیں е eol‏ 


s, =A LA) КОЛ x Р” 
2 - Ле SENAY fs) اور‎ 22) 
Lut رتو اص یح تا مک ے‎ Ux Neo) 42913 اور‎ S, يبال‎ 


eas x dr 712,3, n UË,‏ ےاورے۔ 

ایک اتا ری اعت وق ] x,‏ »1 کے UE assueta‏ رركت ہہوۓ مما ے اس سے 

s, < 24 PRSQP علق‎ < 5, ...)4( 

کے کے no‏ ‹ تقر ہو de‏ »يمان لي گیا ےکہ (2) اور (3) д!‏ ريل دوفو ل حالت يل 
OL‏ میں اورش رر Рова‏ کے زمر سا Р‏ 

да uo 


Бут Пт - lim s, = З,ЄРВ5ОР,2/ = =f f G)ax 


KU ug СОРИ RB ERAT b. ےک‎ бил ال سے‎ 
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ей и L اوضچائی کے‎ ed d ہے۔آسالی کے‎ cC 
лай OPI OFLU- ےی طرف موک‎ ut کے‎ Z, 
усердно جج جج‎ h] 
41 Год = (b — a) lim — = f(a) + f(a+h)+...+ f(a*(n-1)h] | 
пэ کے رر کور‎ 


фм لت‎ En ADAE "- 
سے مین‎ un A Pisiy b کی خاس‎ Aa سبجو‎ PELRA 
Мб шиг د کے میا‎ гу کے لی بے كليبس كر‎ LINES چم رو‎ ru Ра J 
«Lui-urz Гуада | ложа С [roo aca. 00165586 











Ла а ді 

УРАЛ |02 +1( а asde 

с. и? uu 

Г عه 7اک‎ (6a) lim (a) + f(a +h) + ...+ f(a + (n=) Ml, 
ے۔ جو ے‎ ys 

у ) (= +1) =2 0 - 0 АВ‏ کے در 

Ly 

ро) 4-2 lim كار + رماي‎ + fO + 7 y 


їг Гр С++ (+. ШЕСІ 
H— مت‎ H 


та. п шш I +4? +..+(2п—2)°] 
n-terms 
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#4, 6 


2 
= 2 lim جوا‎ (И 12 3 سٹک و‎ И | 


noH 


-2lim | [p 4 s € D 6 Gn DJ 
novo 7 n 6 

- 2 lim Hn +2 ED ”كا‎ A 
no 7 3 H 

„беа = (1-:502-21 21121258 
n—»o0 3 H 7 3 3 


Р, .. 2 x 5 
`r, PCO C انراز انتبال‎ Á |, ©" dx مثال36:‎ 
си? عل:‎ 

225400 m-2 


X a 21 2-Р 2 
Ге dx 2(2—0)lim —| e° +e" +e” +... +e " 
0 noo 7 


ар,‏ برارکان a= lO Jeri AC‏ ہم ps‏ کے۔ مار ے يال سے 














27 
E 2 
2 = 22 
| e dx=2 lim سض‎ 217105 3 l 
0 no y = no Hn x 
e” 1 е"-1 
2 2 (e —1) -— 
h = 
٠ ee li سے‎ 5 n] 
22 کا استعا لر‎ е; h lim | £ 5 2 
п 


Ebr C ЙЫЛ gne AU 45,43 


1. j x 2. Ѓо+)а з ра 


4. Í (x^ — x) dx 5 f. е dx 6. f. (х+ e?) dx 
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(Fundamental Theorem of Calculus) احصا 26( ری سم‎ 8 


у=/(х) (Агеа Еппсїїоп)/1#.2,7.8.1 
m а y=f (x) 2. و‎ | f f (n) dn А 
Лада в Да کے رق‎ Зи? ور ےگھرے ہو‎ 

— < ox Па, [ط۔‎ 





55 کے رت طا ہرک رتا ہے ۔ بیہاں به‎ эЛ а uta كل‎ 
id جولوجہ لر‎ с Ко > 0d Lx с [a,b] > V اك ليا‎ 
ہے۔‎ Po OK e ALIE ооб 

دوس ВНЕ‏ )ا شی LEA‏ تل سے xA‏ اسل تنه على UU. АО‏ کے طور ہیا نکر تے ہیں 
сола LUV A ufi‏ 


AQ)-| fG)d a (1)‏ 
الت رليف برد دو بذیادیی سد و سك ہیں ھا لائلد» نم ال نک مرف esey‏ ہیں KE‏ موت اں 
UC‏ عدت پاہرے۔ 


(First fundamental theorem of integral calculus) 2020: 81231427 2 
4 کے‎ xe[a, bl Ue l М AC) کے‎ Сі کل تاغل‎ Пи [a, b] مان £ :4 وش‎ 1 
سے‎ А (x)=f (x) 
(Second fundamental theorem of integral calculus) 2400-96 22125783 
FeLi Өле Шы یکا استعا لک کے‎ за میس ایک ایم مسي لكو ہیا نکر تے ہیں جنال‎ А 
بناتے ہیں_‎ 
۔ب‎ < O> +7 مل فائل سے او‎ Пода з „> 

| Ло) dx = IFGOI A = F (Б) —F(a) 
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(Remark) Ж / М4, 


EU! G)‏ يل سيل ro dx fe Ло‏ | -(بإلا ل عد ا Ц FE WA‏ ض شن کل 
02727922 

Gi)‏ ہت ز TU: ШЕЛ!»‏ والا ма CUTE маи е‏ کن ااال 
Ue‏ أن ور ڑے۔ 

C OI ےج‎ ИА ایک می نکم لک حاب 2 فیص لک نال نل میں ایک نال‎ (iii) 
ТИТР اورنفرق‎ at 

JF ے میا نک ےکی اور[ ھا می‎ А АРЫ ш» یس و نک‎ | уа (iv 


Е ГАМ с Щи 2% | хо? a 12 dx Mofa Је‏ ےہر 
تا مركي گیا са рози ее‏ 
Ло) d‏ | كاقرادات 
ожа ER қ)‏ م کے مان نے е ко‏ می Us лс „ЕЗ‏ 
с tn^ eu ut кос) .с2 d Foo Le‏ 
го) dx [Е G2 C] =[F(b) + С]—[Е(а) + C]= FD) — F(a)‏ | 
CM EPIO Ал‏ نے م تا eben‏ 
ex | £00 dx Sree олю FO) а) = ]۴ 005 Gi)‏ 
اب کم f RA‏ رک نے ہیں 
ال 27: x AM‏ 


Qd 
' 


(30— х? ) 


Xx‏ و 
M‏ 


3 
(0) |, < аж 
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хах р 
(iii) оз a (іу) | sin? 21 0052 t df 


— |x ба ra To |; dx کے‎ cJ (1) 
etr UE e ut 


27 8 19 
I-F(3)- 1957175 
л2 معو مر‎ РР Au ү- 
2 [ 7. 18 - — (50- гу: фа. 4 (ii) 
Хт 


2. 3 3 
д-р de= dt رکب‎ ул y? E 


3 f^ ^l, 
(380-22) 4 (30—х?) 
يال سے‎ лае р» ote اال‎ 


9 


Jx 2 гай! 
جد ل‎ 2111.2 аво) Ал 


I=F(0) - F4) = > -— 
(30 - x2), 


ыа man. 
31(39-27) 30-8 3|3 22] 99 


f xdx 
! (x D (х+ 2) (xD G2 ecl (iii) 


e n eut АЈ LU Дей 


гэг 
(х+1)(х+2) x+] х-2 





х ах 
— I! 1|+21 2 9 
Гароха” ов |х+ 1 |+ 2108 |х+2 |= FG) ЛД 
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| 
1. | (+D dx 


4. | sin 2x dx 
0 
ш 

8. |: созес x dx 
6 


m 
12. | cos? x dx 


| 5x^ dx 
1 


x^ - 4x43 


“ а 


Tay 370 
بماد يال سے‎ PEG کے ووسر‎ td. ut 
I ZF(2) - F(1) = [- log 3 + 2 log 4] -[- log 2 + 2 log 3] 
32 
= -31og3 + log 2 + 2 log 4 = log| — 
24 
_ رکو ر کے‎ sin 21 cos21 dt I= | sin 21 cos2 t dt اك حك‎ (iv) 
l 
cos 2t dt = po (2 cos 2t dt = du ےتا لہ‎ JSin 2 = и 
sin 2t cos2t 0 - Ti du Jt 
l. 2 ےط‎ 
- - (>> “مله‎ =E ол) 


=» АУ M 


I-F (— P F (0) - [sin > sin +0] = 


Z AU Mt tidi 


2 و“‎ 2 
2], з. | (4 - 57 + 6x+9) dx 


5 es 2х ах 6. |e Ta or 


ب و ہے .10 „та‏ 


3 хах 1 2+3 و‎ 
в. [= Сүр M. ho m dx 15. | xe dx 


- - rT. 2 X )X 
17. Ё (2sec* x + x? +2) dx 18. |, (вш 3" соз” о. ах 


1 TT 
20. | се ти AT 
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.371 
سوال 22:21 مل уеб‏ تک اتا ب E‏ 


| p dx 
= > =] 
i ip 


л 2n n x 
Фа (8) (Oc (0) 15 
E dx 
Í 4 < 
ques |, 4 + 9x° 
T л T T 
(Ас 08912 (071 (D); 


Lobo لاف‎ Mg C برل‎ 7.9 
(Evaluation of Definite Integrals by Substitution) 
نے کے لیے‎ Je а бал UR a بہت‎ ДЫЙ Ы nurum 
-e x Pe اہ فص لط‎ 
ee ٠ WZ Фо Ь 

ut رکا انداز لگا نے کے من رر ج ذل یط ربت کےا د امات مو‎ Aud | fO) ак 

fef gui 1‏ ریا( )ع = e i‏ باہو الہ ايل да Ки‏ نے۔ 

22 JA кесше مسبت سے بل‎ E e -2 

а ОР, лен end ГР 3ے‎ 

де utu ied 4‏ فرق بالا کی اور زی میں حر PP‏ 
D‏ 


Фо 


Деба Ал‏ نے کے ок TU Ва‏ -(1) اور (2) افد اا تلور نے 


کے بعد (3) Ue‏ ہے ۔ E AU‏ میس رکھا جاے É‏ ركام لكل V4‏ 
го и (я‏ اک مآ خر АЛ, cone‏ 
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Фо | Ф 
Erig | 5 4х7-1 ах 284 
كب‎ dt = 5х ах — t = х?+1 ыг 


fsx’ ديه امم‎ Maio = (f +1 اس لے‎ 
3 1 
م‎ ease C Aut 
-1 
- с £D: -(C D + y 
3 


EE w e асай 
3 3 3 

UM sd بل ہو كلم دكا ی اننبا وں کے ساتم‎ EADE میں‎ Id ufa کے طور پء ہم ييل اس‎ oe 

22420 

dt - 5x'de کا ہے ري‎ gt 

ےد لیصحت 

АЛ‏ جب+ ا та‏ رف جا ае‏ 0 س2 کی طرف ے 


| 4 5 Е 2 
КС. x +I] dx = КЕРИ, 
a 12 4 4 
l 2-6 ج‎ 5 


_| 
ev | (mdi ود‎ е 
3 0 ]+x 








1 
= dx e = tan 7X ان کے‎ ци 


dt = m‏ سے کی انا 0,2 = 05x‏ = اور جب 


се کی طرف‎ сон Ра کی طرف‎ ха جب0‎ АЛА 
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I tan х 24 Im л? 
Се 717172 = ۱ 
Ци г Ве 1. js x4 


БЕЛ AU MEC Aera Јале والوں‎ 7۱ 








EN 2х‏ 2 ۰ک 

CR ES . 
1. |, Бати 2. |2 [sin ¢ cos фаф 3, | sin ГЭЭС 
«| хух+2 2 de ) رسك‎ x + 2- 25 р sin x di 

1+ cos? x 
2 dx 1 ax 2 ] ] T 
“2-2 ЖЭ —— —— le^ х 

e тата رت ا‎ е “2 > 


Е РК ие поло)» 
1 





eA | Saca 
3 


(A) 6 (B) 0 (O3 (D) 
с Ро) e f(x) = |, r sini dt АД 210 
(A)cosx + x sin x (B) x sinx 


(C) x cosx (D) зшх+х cosx 
(Some Properties of Definite Integrals) i تصوصا‎ 1 U مير كماو‎ 7.10 


م نے e o UU UB‏ جیا نکی نإل د MURS‏ عا مک رن مس اور یاو مشیر ہے 
un‏ 


Р,: Í 6 Г ОГ! 
в: |/оә«--Гтоә« Русото 20 
P,: [| о) улов | оо 
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Р,: ло) Г/(аз%-ха 
Р | 1 ҒодЖж- | f(a — x)dx 
) سکیس ے‎ BPa ےک‎ А бг) 
Ps: | коте | FOF |, /(2а-Худх 
Р,: | fODar=2 | года /Оа-х)= /(х) Да ost да—х) = =) 
POf feodx-2 | Лос уо) че جضت فا گل‎ ПУЛ 
ав). [f eode - 0e cos feo абе تال‎ OU ПЛ 
ہیں ب‎ o ایی کر‎ e eor JI 
کے‎ eU e ке :مت بد ل کر کےا‎ Р 


— Jt euk سے‎ МИ نب اچچ کے دست‎ - ege АУ Ыш? КР 
лов = Р 0) В (а) = -E (=F 0] -- уда 


| £69 de = 0 ра tL А АЛЕ 


Р,‏ كا موت :مان ے۴٠ ЎАР‏ ےب 


(1).. | лой = F(b) —F(a) 
(2)... | f (x) dx = Ес) - F(a) 
(3)... | feo dx = FD) - F(o) К 


с Л СУ зул) 
Гтада | ےھ دم‎ FO) - Fa) = | fend 


P, аад‏ ثاب تکرتاے۔ 
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پر >۱ ے۔‎ = bist = bx = ے-جتپو‎ dt=— dx — سے‎ ra+b-x کا موت :ان‎ Р, 
АЛ 
[ ло) а= [^ م+ط-٥‎ 
" | fGa+b-Dar(< P.) 


= | /(а+Ь—х)( P) 


P,‏ اموت dt = — БАР =a x‏ ے۔ جب٥‏ = ax‏ = 1اورضب»ه = 0x‏ = 1-اب 
zyl TA‏ 
/o)ac+ | fo) d UL a Дл шаг‏ | دع وار | 


і-Ожх- 20 جب وحم وس اور جب‎ - < diz dre? =2 طرف مان‎ Z, ووس كلسل کے وا إل‎ 
xev TU 
с ben Ай اس‎ 
| гр) = | /0а-да-(у/0а-да- | fQa-x) а 
2a a a 
|, f(x) ах = |, f(x) ах + |, fQa-x)dx d اس‎ 


қ‏ کیا شوت : ول ла Jen‏ يال سے 


2а а а 
| جع وار | = وال‎ | Оа х) ах d) 
ے‎ беа) 0ے‎ - x)=f(x) del 


NC dx = | хо) + | хо) dx =2 Ї, ro dx, 
дея ب(‎ fQa х) = -f() Дм 
Г“уоәж- [оа [7 ضار‎ а= 
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a Agen Рав P‏ يال سے 
fo) = Í SO) det [^ о) dx‏ | 
تبء مان pute e‏ باج ھکی طرف×- t‏ 
-d = dx‏ جب - = t = ax‏ 
اور چب 0= (ех‏ سم سای х=—‏ 
dx-- | усда+ |, £ ak «іл‏ وار | 
(D... = |, £e de [feo dx (< 8)‏ 
ПЛЕ 0)‏ ت تھ گل деко Лә) = fiere‏ سے 
Jd- 7۷04+ | 704-2 | лее‏ | 
ПОЛ 0)‏ طا ت اگل док uiro = Ла‏ سے 
0 -ع ار ,| + М f Go dx‏ == لم (0) کر 3 | 
е SMILEYS‏ 
{й, 2120. =x «0 Д0, пле хэ 0 1, 0[ fut Lut uu ou‏ 
Р, Luhe X x0‏ ےم کت ut‏ 


хх |dx = NG — x) dx + [^c — х) dx + сэ — x) ах 


f. 





0.4 | ЖЕ 

= [о а | ox) de | G х) dx 
P 22 | E х4 | Ё 32 | 
4 21, s 4 1۰ ۲ 
i-e prem 
4 2 2 4 4 2 
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11 
4 


3 3 
---+ 
2 4 


1 1 
— + — 
4 2 

ال [A за‏ کن ر رسعلوم جيه 
л F‏ ہی ںکہ عر 2 с bdi e P, («e ле Pienk sin‏ 


1 1 1 1 
-+-+---+ 
422 4 


Б sin^ x dx — 2 | Заг х ах 


4 


=2|4 01 -р (1 — cos 2x) dx 


| l. Ї Е 1% 3 ТА, Í 
= x-—sin2x| =|———5ш—|—0=——— 
2 0 4 2 2 4 2 


хт n :32 J‏ —| کف ر رمحم کے 


0 1+ со 
"E. л xsinx 7 
my : 00 = mn х т 47 
=f шаи 
1+ cos” (n — x) 
-| (1 — x) sin x dx x) sin хах - | sin x dx 


=l 


1+ cos? x 0 ] + cos? x 


21-1|| 5111 хах 


t< 


1+ cos? x 


ú т [этле sin x dx 


0 | + cos? x " 


Ue. (Р) ЖЕРДЕ =— l x =7 اورجب‎ 1 1x = 02- sin x dx = а scos x=t 
— J 


-T (4 ай лр dt 
jo qmd um 
2 | 1+7 ih 
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1 

- + | بجنت قظل ے)‎ А Р) 

— үт т اپ ا کو لن ہے‎ ЕЗ 

= x ап Д-Т ] - tan 4-4 4-2 
کن ر رمحم کے‎ f. sin? x cos” x dx за J> 
-7-4- f (x) = sin? x сов x pe l= | sin’ хсов x dx £u, ыг 
аа Р НЫ f(x) = sin" (— x) соя (-х)--віп/х cos*x-— f(x) 
-e кос P; ii) اس لے‎ 

224 

208550 |) щъ dx за C 


0 sin! x+ cos? 


л А 
"T MC ^ Za J 


0 sin x+ cos? x = 


. 4 „ТС 
т sin (——x л 
0 „дй 4 Д 0 cos^x-4sin'x — vv (2) 
510 > لیج‎ 


«ва Л Л aa) 


2 sinf دعر‎ cos^x 2 3 

21= |? —— = T- 225 
| sin x + cos” x |, 7 х1, 2 
lcgi 


: dx ñ 
еседі | چ6‎ 2599 


2 005 х ах — dx 
[= i E š 
(Ше | ст ح‎ ҮЛ: K dedi: AJ cos x + sin x ёл 47 


с“ а » 
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u Tem Sin x 7 
— SIN X + /COS X 


zl 2 S C ум) 


(2)... 


r — ло лол 
I=—= لے‎ J 21= [24 x= [x] ------ 
5 3 6 6 


6 
еселеді | ов sin x dx :36,ЛР 
м IN log sin x dx Zul T 

P 


d gu‏ ب سم 


чара Др 
عد‎ |, log ШЕ = |, log cos x dx 


с» كل‎ buyi Д pude I 


2 I» [2 (log sin x + log cos x)dx 


- [ (log sin x cos x + log2 — log 2) dx (22442 log 2) 


- Гг log sin 2x dx — j? log 2 dx (32) 


т % 
ہچ ار اے۔‎ ЕРЕДІ = (ех = 04-2 t = ()‹х = 02 2 dx = ДР 2x = 152-74 


l үл | r 
2 pe |, log е اں لے‎ 


-2 | log sint dt - log2 | sin (7-1) = зіп t fU e P, | 
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#4, 0 


= [log sin x ب‎ 2 log2 Grent 527 
T 
=] — —1ор2 
7 š 


| log sin x dx - —7 2 Ал 


оа‏ استعا لک کےہ 81 1 سوالوں о‏ رمعاوم کے 
مسار ЕСТЕН‏ 
ysin x hos 4 3 3‏ 2 


sin? x + cos? x 


л 
1, | cos? х ах 





л 5 5 8 
мес з. | x +2 | 6. |. | :- 5| 
0 sin x+ COS x 
| n 2 2 
7. | х9-х) ах 8. | ог (l-tanx)dx 9. | xJ2-x dx 
10. Ї, (2log sin x – log sin 2х)ах 2.1 
2 
хах AP. т 8 
sin x dx COS” x dx 
12. |, oem 13. (2, 14. |, 


2 


n . 
(2 sin x — COS x 


17. N йл تد‎ ах 


"log (1+ cos x) dx 
`40 148ШХ С08Х ца | 


18. | |х—1|& 
г(х)-8(а-х)-4:31 х)-4а- ку e | „7 (x)g(x) dx = 2 NI (x) dx دکھا = کہ‎ -19 
سے میان يك ہیں‎ 
_Z سوال 20 اور 1د می سج جوابا تک اتا ب‎ 
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(А) 0 


(A) 2 


л 


с, | СО +x cosx + tan! х +1) d _20 
2 


(B2 (Ол (D)! 


еду Ре Г Р” 


عدون 3 +4 


3 
(В) 4 (O0 (0)-2 


Ve 
EX, [cos бх آلہ‎ + sin 6x dx лут شال‎ 


dt = 6 cos 6x dx ےک‎ = 1 + за биете СЛ 47 


1 
[соз бх 1 + sin 6x d=- t? dt لے‎ J 


3 


1” - 1 à 
— —x —(t)? +C = —(I+sin бх)? +C 
6 30) ! ) 

1 


ep سی‎ t dx شال38:‎ 


1 


0-2) 


| 
[£59 ہی‎ [aere 
X X 





а-а Л 1- 1 =1-х ° =f 
х = х 





| 5 
йке 1 5 3 
x 3 3 15 x 


5 
شال 39: 525 epu‏ 
Ў‏ مار ے پا لے 
хэ 1‏ 
2211“ 211027 
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1 





(1)... اج‎ DG D 
_ lÍ 21.5, Bx + С Р Дд 
(2) (x —1)(х^ +1) 7 (х—1) (57-1) сана 
1 =A (x° + 1) + (Bx + C) (x —1) LAJI 


=(A + В) خر‎ + (C-B)x +A-C 
1 . 2 à 
= „е bA- C = 1 اور‎ € -B 20A + 8 = 0 يبو لكامواز رذ‎ АЈ» 


1 
ہوتاے۔‎ etu کے‎ tO) ر‎ c دتاے۸ء اور‎ B= C= >> 


a. — ف‎ l x „М 


(x-D( +) AM 2 GR QU +1) 
سے پاک سے‎ Jaa س ر‎ )1( од» 








х“ С.м INE 1 
(х=) (x^ +х+1) 2(х-1) 2 (x +1 2) +1) 
ал 
x* х? 1 1 1 
[———————{#5{—+х+-—1ов| x-1|-—log ( +1) - tan ! x 0 
(х-1)(х +х+1) 2 2 4 2 





а :40 JJ 
Т x کل: مان سے‎ 


e | E (log x) + є 





ГЕ: | (log x) Ч 





- = [log ирнэ m 


AAA oue uL af бала K‏ عليه 


I = xlog (log x) - = 








хас» | Er : 
xlogx (log x) 








d 
(1)... = xlog (log x) — Ге [oy 
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Ag les f [e‏ کر ےر 


logx 12192 


Дали‏ سے 
dx x 1 1‏ 
---і-і(ға‏ = = 
ha P f (log x)“ 1) i‏ ...)2( 
ыг ада (2)‏ حل بوتا с‏ 


= xlog (log x) - —— +C 
log x 











Е „ү dx 
T T (log х)? 
27 f| /согх cot x + tan x | dx :41 J 
سے‎ Дели а” 
= | /согх + Vtanx ax = |Мапх + cot x) dx 
ہو‎ sec? x dx = 2t dt Jet tan x = г 


. 2t dt 
1-1 à 





I = xlog (log x) — 








f^ 
(1+ Ja шар 
-2 [= 2 2 | 
УЗ 


| 
001111118 





a 
1-2 | за > © - 2 tan”! 4 +С 





«(J2) 42 v2‏ خر 
l ú -1| ї1апх-1‏ 
tan Ср ста ЕЕ‏ 2 
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sin 2xcos 2x dx 
ep سےا‎ Росо ^ 
J- (ЕШ 2хсоз 2x dx ان ليك‎ JU 
N/9 — cos? 2x m 
4 sin 2x cos 2x dx = — dt Je cos^ (2x) = 


ai 1 . ll 2 
1 —|-C-2--—sm |—cos 2x |- C 
( | 4 E J cu 


3 





дэгд [2 [xsin х) [а '43 6^ 


xsinzxfor-lI«xs«l 


х) = |x sin rx = . 
цан -x sinî forle x< Ока 


3 3 
> Ы 1 + 5 . 
| [xsinzx|dx- | хяшлхаса |2-хвіплх dx اس لے‎ 


i E 
= | xsing x dx- [?x sin 7۲ x dx 


с eU Д JA (Z ابل‎ KU M Ud» 








0 3 
3 7 1 : — 
212. | —xcosnx SID 7 X -хсовдх SINT X |2 

| |x sin z x | dx. | —————— —35 | xp 
Е д д _| T T | 


4134-1444 
Л T л! л д 


жонді 1, 270-2 


2 
0 a^ cos x + b sin? x 


уа o Ра a gu. 


0 q cos” x+b sin х 70 а соз (п-х)+ b sin" (n — x) 


GC IUe 


г ах Г хах 
= Д M ——— 
2 7 2:2 3 2 7 کک ہج‎ 
0 а со دع‎ b^sin^ x 0 a^cos دج‎ b^sin^ x 
л ах 
=л | ONES ہی‎ 71 
0 a^ сов x + b“ sin“ x 
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ах 
21-71 ——— s ۱ 
hz а? cos? x + b“ sin” nV 
; dx 
(1-5 е ы. = (geh) 
1 0 агсов х+ В sin x 2 0 تن‎ cos” “مجم‎ sin 
Gis cos? x نماکو‎ pl В) 
t — сос اورجب‎ = 0a = Оби b sec × dx = dt کے کے‎ ь tan x = t 
r l ши: ” л Е | т^ 
=— —-—.—|tan —| 2—|—-0|2——; | 
сын. a +t b Ч 3 ab| 2 2 ab HAv 
23549744 
سوال 1 24ں شاعلا تک گیل کے‎ 
: — s چک‎ Ж ме ыб 
Бур ажа уха چ‎ 2 
1 
_— Í 1 7 121 | 
3 1 1 4 2 4 
3 A. =% 2 аз | 
ы” ГО, تك ] نے پک‎ x E Nu [ | [اشارة‎ 
ЭХ e logx _ 7ا گی‎ 
И چو سج‎ а ds -АРАЗ 8. 3lgx  .2logx 
(x +1) (х +9) sin(x—a) e 8 — e š 
ES الت‎ sin" — cos! x шэг 
9. к у 5-5 11. 
44 —sin^x Mmm cos (x + a) cos (x + b) 
x е“ 1 
12. AAN 1 من یں‎ — Mono +4) 
15.cos?x e" "Лү г. КЕ +) 17. f! (ах+Ь) [f (ax+ БУР 
l 0غ‎ х- cos ух | e [0, 1] 
18. dein? x sin (х--а) вик + cos" LL 
1-4/х 2*sin2x , x +a] 
іу 102% 22. (x + 1(2 (x +2) 
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23,80 


6 ری 


| П—Хх УХ Иов 6° +1)—21овх| 


| + x х4 
pU ОЛ, سوا لون می‎ 5 
sin x | со хах — ? x dx 
as. |. ЇЕ Ja m "EUR та o sinx cosx ` cosx iux s. 
COS X 0 cos! x ^ sin^ x 0 cos? x +4 sin” x 


Sin x + cos x + сэ. 
28. 1 


sin 2x 


31. р sin 2xtan (sin x) dx 


| 1 dx 
„крш 


peser sin X + COS X 3 
ыг 9 +16 sin 2x 


7 سے ےڈ‎ x tan x 


0 027 


4 
эз, | (х-Цэ|х-214|х-31 dx 


Г ах _ 
34. Jia] 3 


| 
36. | 32 cos" x dx 0 


Z шы Uie sot 34( ioa 


2 I 
log — 35. | x e'dx 1 


3 


يم | دن 


л 
47, |? sin? x dx = 


1 А bc 1 
38. | 2 tan? x dx =1- 1o22 39. | sin d= >-1 


(A) tan (е) +С 
(C) log (@ -e *)+C 
-] 


(A) چ‎ + C 
5111 X + COS X 


Фо 1 —35x 
Ево ed | е dx ao 
Z والوں میں جواباتکا ا تاب‎ 41 





dx 
GL Ub afi 
e +e 
(B) tan (е) + C 


(Djlog (е +e ^) + C 


COS2X 


2-2! — 2 @х 42 
(sin x 4- cos x) 


(B)leg |sin x + cosx | + С 
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(C) log |sin x — созх| + С 


a+b 








1 


ІМ, (sin x + cos x) 
b 2 
e A4 | x f (x) ax eda + b — x) ШӨЛІ -43 


a+b 











b b 

e = f far B= | f+ a 
b-a ام‎ a+b ام‎ 

O f مم‎ 0)-2-| fa 
- 1 el 2-1 
2094 |, tan ا‎ _44 

л 
(A1 GO (O41 (D; 


(Summary) 221/2 


Пу Cun e Ae э UP AU °‏ نفاعل دیا atc‏ سيل اس تفال 
е РЎИ‏ وو عل К о‏ طرق دموا Ле‏ 
обема Жо‏ 
ان ло) а‏ =۴ © ےب ہم fus gi ра? [ро РО) С‏ 


ایر б,‏ مس کے одда LEANY eus‏ 
UP UE e Ede‏ كاح اسل ہے tu‏ سے ہرآی ککوای ک نی 
gto Ў‏ بد لک y‏ ور کے سات او ہے با ےکی طرف رک کر ےک ete‏ 


عه مه وهدة 


ОК io lr (fu Me >” 


ус + ع‎ ОО) 4с- (адас | 0a ر۔‎ 
ОО (да гол ۳ 


bibe k, k, 





200 мад ll 5) یر اکر‎ less 
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ШЛОМ fo GO) Kf, CO] dx 
-а ло + | Бо) desse k, [5,09 dx 
(Some Standard Integrals) 4 РУД Ф 
n+l А 
(1) (“ж«-- + Сп #— | Їйс-х-С ¿Z 
mu | 
(ii) [cosx dx -sinx--C (iii) [зїп х dx = —cosx4 С 
(iv) Кес: x dx = {ап x + C (у) [соѕес? x dx = – соїх+С 
(vi) Кес ЕШ 771۳۲ 


=] 


(уп) | cosec x cotx dx = — cosec x + C (viii) -A - 812 x+C 
Ү1-хХ 


dx _ ET dx 2 
رجہ ۴۔1‎ 2+ 


dx 2 x X 
(xi) Jet С (хи) le dx =e +С 


—-sec ! x 4 C 


(xiii) Ja? dx = е +С (хїу) [= = re 
(x | سے‎ o - нес (xvi) [dec اهما‎ +۶۳ 
(ті тл by partial fractions) / ذر لع‎ Us e 
Алоо) атое оа m иг oo PO یچک اک‎ 
کے درج سے زیادہ ےتک ۵ کو‎ 0)9 рота A Оо) = رکنیاں ہیں اور0‎ 
ہاور‎ Ціт у, = eur عت‎ Е ов) 
2, Ue МАТ J^ éd. Ле 0 7-1 20 227101. P.G) 
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- Р(х) رع‎ P.G) 
لیقوں سکیا‎ АРЫ CU M Us осо Je B — 


рх+4 А " B 
کک‎ к. 
рх+д А В 
2. je 3 2 
(х-а) x-a (x-a) 
рх taxir А E B C 
СЕРПЕ р ٣۷ 
px +qx+r А В С 
ےا کل‎ + =+ 
о) е) о у xeu 


01:82 А 2 Ву C 


Ь 


(x-a) +Ь5х+с) x-a پر‎ МЕТ"? 


_ سكم یدراوداجز اضر ىبل مو کے‎ х?+ рх+с ЭСА 


(Integra tion by Substitution) Je c J 
یجس میں ہم‎ не ДА Mio Á EGEE ut تمل‎ 
кб Ut a e tM та ریس برل‎ оцу 
اتال‎ uut 2 foe کی‎ e 0 ид لوت ہوتا ےپ مس یھی‎ 

کر کے تم زب معیاری تل ماک ل تے إل - 


(1) [тап x dx =log | seč% | + С (11) |согх dx = log | sin x | + С 


(iii) fsecx dx = log | sec x + tan x | +С 
(1v) [cosecx dx = log | cosec x — cot X | +С 


(Integrals ofsomespecialfunctions) MC ue 26592, 2) * 
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#4, 0 


ах را‎ 5: 
но |——=—tan —+С 
| Еа а а 


-log х+ а? | +С 


X 
6 
а 


ах PPS 
ША Бета обрат" 


= s esl deer е 
(Integration by Parts) V | JE 
-— Ue Рал „л бл. на) 
: а 
ма | AG): ло) dx = AG) [лоас | PD AA а |а 
ЗВ Кеворк АА АР А 
صا ف طور ہے تم اا‎ Ци Zat نکش نکوجی ےکر‎ узи Ру ЛУ دوس‎ 
nehm Л ЭР ЛД Ut M Аве а АР 
+ [ELE = fe До) +ع‎ © 
(Some Special types of Integrals) 287 ام‎ 92223 
2 
@ | Xt а di Tx c — 108 ٭×“"‎ 338 |а 
2 
(1) [у ут de > үх? Jg л xcu ٤٢ 
2 
(iii) Ia —3 كه‎ - Ма" = EC 


а 


dx 
UE 


- % © F а ах 
este Р | 4 2002 бу) 





Алын‏ کے ہیں 
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Б b 2. | 3 Е p? | 
×× ео ur севу 
а а 2а а 4а 


х+а ах х + X 
سے‎ 2 Aute Р 1 O ae (v) 


ах + Ес 


-e ظامرلياجاتا‎ 


ШУ E A Jl «px + q = A (а? + bx + e)+ B= А (Zax + b) B 
% X 


xe C ملو مکی پا‎ ли KU L 

s ме. ПЕЕ ТЕ 72 Uf xa x< by = f | | Го) dfi 
2 i, N J (x) dx مو جود ےک‎ U- [a,b] 25 2 /& = سے- مان‎ ШУ کے طور‎ 
ete اخصا کے بنيادى مت کی طرف‎ JE JP с ظا رک رتا‎ AQ) 

(First fundamental theorem of integral calculus) Jb ee 3 lol IE 


E O MAUA 
A(x) = [К dx х>а 


2. с [a,b] e A'o) = дог е V tU ta ЕЛ (Pw 
(Second fundamental theorem of integral calculus) BU A lp گیل احصا كاد‎ 
Ae Ln ۶ а, b] e АД 5 сл 

Lut aL لیے جو‎ C ez T Fon) = fon) 
f, وار‎ dx - Ср =F (%)-Е (a) 
se Л agr تمل 210 اكبلا لى‎ ра ее ШАО ла, Б]. 
الال اناب‎ 
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Kind میں اوراس‎ ee exhaustive) L ہیں اورت ہونے وا‎ II صاف .2( ,8ء8 8ہ‎ 
29229177 174117, 
یں بول ٹ قراب سے‎ ава UL 
Je oW B, Аве کےسا وا ہوتا‎ BE a) 
Р(В,) = 0.40/7/Р (B) = 0.35: P(B,) 22596 = 0.25 


- ШЕФА 2 < Ло ве کی اخقالى کے‎ ма کا ل‎ = Р (EIB) sb» 


هوه 5% 9 


0.05= 5% = 
P (EIB, ) = 0.02:Р (ЕІВ,) = 0.04 LASI 


ur‏ با تل мес‏ يال سے 
P(B,)P(EJB;)‏ 
РВОР(ВВО+Р(В.)Р(ЕВ, )+Р(В.)Р(ЕВ. )‏ 
х 0.04‏ 0.35 0 
.025x 0.05 + 0.35 x 0.04 + 0.40 x 0.02‏ ` 
8 0.0140 _ 
وم 0.0345 ` 


شال 20: ДУЛ‏ مريت کود یھ جانا سے .248 جرحي سد ل JA APT un‏ 


МВ, Е) = 





چرسیر 5 ре Наила s и.‏ سےآنے کے 
jd‏ 
اخالات ٤ 45 L eg‏ او буза al ne fut‏ ےآ ا ب دون ےکی ںآ ےکا 7212 


ےید سی تب 
Ў He eg gu‏ ے و ےآ تا ے اور مان Дт, T. T, T J€‏ للا دہ وتو مات Ut‏ 
e iiA prt) HI‏ 


(си) PI) = 3 E MPTE: Р(Т,)- с. т) = — Е 
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- ے۔‎ Ме یی سے دم‎ i ےک‎ іне ЕТ) 
Pohe Ufer „Ее P (EIT,) = 075! P(E[T3) = 6 Р(Е/Т,) = : л 


22 ےآ fe ¿i u‏ ے۔ 
ul‏ بای ستل аш‏ يال سے 
(ТЕ)‏ م - de,‏ سے دم ےآ ر e‏ 


| P(T,)P(EIT,) 
. PF(T)P(E[T,) -P(T) (E[T;) £P(D) CE[T )* P (T,)P (ET,) 
3 1 
10 4 3 120 1 


x —— —‏ ك« ا س 
И. 40515 2‏ کے 2224“ 
lÚ 453 10 12 5‏ 





ст : Паж, اں‎ 

شال 21: ایک آ دی ال بات کے سك „е Поне блока Ub ende tete‏ 
CUI eu uL ыл,‏ ل متلوم 28 أي شالك میں -с-#‏ 

Цагийн سے مان ی ر5‎ Па и Е سے جس می سآ دی د پور‎ oe eR vu 
МО 6 میں‎ esh S, Пе СА 


1 5 . 
- =e tlg Se اتال‎ = ۴ G) «2 


2 И ےجس میں‎ UP, =P (S) 
— گیا ےجب جو یقت می ںآ‎ Tg ےل‎ Л مس می سآ دی ر پور‎ J: = P (EIS,) 
3 5 2 
= = ЈР 4621 = 


207 дара бе گیا‎ Tg ےل‎ Кота ل می‎ < Ри = P(EIS;) 
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1 3 . ЕРТЕ 
تال = 1 ر‎ ӘЛ?! = 


> موتا‎ eut کی ستل سے‎ Ал 
сш Ре ас tI lg: Jet = P(S IE) 


_ Р(5,)Р(Е |5.) 
Р(5)Р(Е5)+Р(5.)Р(Е)5.) 
1 3 
64 1,24 3 
1,3,5,1 8 8 8 
6 4 6 4 


Та» 
“а = ЈР اال سي‎ 


Ute o ءا کا ریگ سكي‎ а ینہ یں ہیں ۔ ای‎ sot sut Z ايك‎ 
о) и АЙ деко ۔ اس‎ W دابل ڈال د‎ 
ے؟‎ Jefe РИКО ЛП. u n 

ایک بیک میس + لال اور 4 کا یگیند utu‏ ايلك دوسرے بیک میس АА eut Ua‏ ہیں یں ۔دولوں یں 
с‏ ليا گیا ادر بیگ Пе‏ یکی Рила‏ ہے۔ اک اتال 
дао eo Ла „ШС бй‏ تج می اور جن ص ری тело‏ 
tu‏ پال میں ر гай Лаг ебе Pu dead (е‏ 
وا ог Але АА Ре A AITEN‏ صد GI AK‏ 
سال کے؟ Lut‏ ایک کا بصو ہے Auro ts‏ گر یھ ےہ ا سک JP We Me‏ 
PM‏ 

اہ ےک ر уа‏ ایک سوا لک جواب دسي کے ك» ایک طال ب I‏ ت جاب جاننا سے ی انراز لگا :ا 
> مان Лас. "УРЕ елее‏ کے انان ولا ےک и 07 JP‏ 4 
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Jue eer ےکطل ب‎ УФ امال - ے۔ ا‎ лс. اندازہلگا تا ےک جوا بج‎ 2 Ug 
کادیاہواجوا بک ے؟‎ 

ایک تر LIP Une Z UE,‏ کے لیے خو نکی Ke dose e‏ مياب с‏ 2 ہیقت میں 
doe‏ موجود ے ۔ De Oé Z= E cens баг G05 Ele‏ 
ПЛ‏ حت مت رآو یک 222( ے تب 0.005 امال Ze‏ يدث کا مطلب ве Ле‏ 
РЛ Се‏ میس едо‏ باو یکو یار ی ےا УРУ‏ ےکآ دٹ کو مار ے ج دیا موا ےک 
Ut‏ ے؟ 

ил с be 2-2 طرف بي )دص‎ h کے‎ cé» C Ere Г Пал 22 يبال‎ 
Иги Ге ستول سكول میں‎ Eu Аа АА LC tuz sis ut 
ے؟‎ Ро e اليا ا حال‎ Л В ہے پیٹ‎ y IE ہے اورا‎ 

اک ہی 2000 34 4000<с- j É‏ رڈ را تو رکا اور 6000 ٹرک cie E] U3‏ ےک 
LUC‏ 7 7 0.01 0.03 اور 0.15 - ایک بی ہو TC‏ خاش ہو جا جا е‏ کیا اخال „Ле‏ 
اک Un‏ تورے؟ 

A مدان‎ ле بل ديا جنا‎ Es Je tU LXI АУЛ ایک ٹیکٹری کے يال دو نيل‎ 
2 MA ue ur e صدی مال تیارکرکی‎ д4о‹в е تیارکرکی‎ Је d 60 
е ЛАДА в эл صد ی اغیا را ب‎ до e 
سے‎ Je uice i Ле Ite بلصو رای يدل‎ {н جر رکا‎ 
обра в Uy j 

эЛ»‏ ای yb IT ДИК‏ کے d.‏ مق بل ہک ر ے ہیں - يكل اور دوصرے 
كروب کے تيك کے اضمالات پال رتب 0.6 اور 0.4 سے LEIG Xe Ga эЛ Лош UI‏ 
تقار шеол? LU‏ مطابی دوس كروي کے یقن DeC,‏ ےکا اخال 
3 ےا I EK‏ دو ےکم وپ کے و ر АД‏ 
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€ 


бл: 614 


10- ان ПА‏ لڑکی ایک Л A‏ ے يان مال ہوا ہےء دہ ایک дылды‏ اور ہیڑکی 
Поне tn UI ae Ла Део‏ کو ایک UA‏ ہے اورنو فک کی سے 
Лека Ки И‏ سے باک ایی ہی حاصل ہو اہےء ا کاکیا شال дере‏ 
کے سا تھ 21 3ء ا4 ؟ 

x11‏ ایک е‏ خی نشین چلانے واف ب۰۸ اوں Ai жи‏ ص دک راب 
اشا lk вас. e‏ والے اون ارتب M als‏ صرى تراب اشا :نات میں - ۸ء 
зле so‏ کے ce (СВО‏ 8 صدوققہ C‏ لكام بے اور »مدل Био‏ لكام ر 
Apa Re ШР АРЛА‏ ے؟ 

ut e MU ӨЛ dura 2‏ بے مو اتی ناشول میس دوتاش فا иа‏ 
Це as ЧҮЛ,‏ 2 تل ا с Je‏ ی ہوا اش ایک бъ‏ 

HEIPS JEKS e bka ےک‎ ЕВА ИА ےک اخال - ايل‎ СА -13 


„e ны 
4 1 1 2 
(А) 5 (В) 2 (С) 5 (b) 5 
لون سات ے؟‎ e a Í (B) z 0 МА C В tut دوواقعات‎ МА Í =l4 
m PO) 
(А) РАВ) (B) РА) < P(A) 


(С)Р(АВ) х P(A) D Ше 


S IE ло? rt بل‎ 6 

(Random Variables and its Probability Distributions) 

Фа E Toe utul-ut & کے بارے میس يأ‎ нед Pd م‎ 
Лё А OR AF Itu AME ur LC ЛЛ АО وی صرف خا‎ 
-— مثا لول يا بات می دکھا‎ В 
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шд ÉU کے‎ бад Ард (i) 

- t pele b nU eru d рио Е ПО пр 

bo (в)‏ ایک لاٹ سے بلصو پاراش کوک 2 ut. А‏ بح دای ) نسل بال 6 راب 

ہیں ہم چارا شیا کے ہو نے میں خر اب ИА MAR bte‏ 

Lf e ou ИАЦ کے نٹ‎ ЛУ dr يال یک‎ a » يلل‎ АЛ تھا‎ zn 
Геле ے‎ FA d ہے ۔اس‎ IE Pu, бе 
-— سے ظا کیا جا نا‎ хе Ра Пе ud ue E 

ОАВ БЛА‏ ریف یاد P E ш Кр T‏ رم حقيقت میں ایک А‏ ےج سکا 
бази‏ تا کا سیٹ Grd E EGEA а ре‏ ءاس d.‏ 
اس کا ہم би ош.‏ یٹ سے د ا لیے ایک ороод Ара‏ 
Паси?‏ با من с, Ёзге МОЕ ПР‏ 
مال کےطور ير نم ایک 5 %/2 ہیں مس میس d uu eeror C‏ سے UL f‏ > 

S - (HH, HT, TH, TT) 

улей کے‎ 2 ті хале tI Eu eU x Л 

e یر دی‎ 
X(HH) =2, X (HT) = 1, X (ТН) = 1, Х (ТТ) = 0 

„ме فضا کے‎ нү فضاير میا نکیا جا 2 )0 مان‎ у Poe ایک‎ 
АА RC Е 
Y(HH) = 2, Y (HT) =0, Y (ТН) =0, Y (ТТ) = - 2 — 

ало Z J А Y اور‎ × АЛ 
ے والا 2ر ہے ويا‎ MU L k Пис ПАК لن‎ РИДА مثال 22 ايك انسان ایک‎ 
DL ТОЛ utis لیے ا ںآ ویلوی لکلا نے وا ل ےک1.09 روسے‎ L ہے اود برای کل‎ 
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ПАЖ e ہے اودا‎ Рота Пк ےک‎ А A x مول‎ А И, 
-£ уа کل‎ 
Фр ےنات یا ن کک ہیں۔اس لیے‎ Em عل جا ایک عرد کی ق ری ایک‎ 
ہے‎ RE < 

S= (HHH, HHT, 11111, THH, 1111, ТНТ, TTH, ТТТ) 
X(HHH) = Rs (2 x 3) = Rs 6 — 

X(HHT) = X(HTH) = X(THH) = Е$ (2 x 2 - 1 x 1.50) = Rs 2.50 

X(HTT) = X(THT) = (TTH) = Rs (1 x 2) - (2 x 1.50) =— Re 1‏ 
اور 4.50 X(TTT) =-Ез (3 x 1.50) = - Rs‏ 
ла‏ نشا نكا ی ЕЕ ле РИ‏ کے م راہ کر کے хай‏ ایک واحد قد رول 
ہے اس 4 فضا ی Пк‏ تفال е‏ دحت کے 

(-1, 2.50, - 4.50, 6) 
و کر نے‎ E rue كن‎ ве میس‎ СӘТІН gru لا لگیند‎ навео تل يبل‎ Поз Je 
по ری باریس وکا ی کی لا‎ Ла ие Uie کے بع رڈ ہے میس ابل رود یی‎ 
-E oe ظا ہرک رتا‎ 
گیا ے کیل نا‎ e se کہ‎ ДӘЛ 
S = {эү W), W, W>, УР» W>, W> Wi, W) F, W> T, ГИ, F Wo, r r) 
لے‎ oes ابء‎ 
ںکی تخراو‎ реж) 
«7 
X (w, wH =X и w,))= Xw, м) = X(o; тр = 0 


X(ir r})= 224 X (w, r) = XC r) = Xr w) = Хг) = 1 
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албо od ге P 7اک يلا‎ А 
(Probability distribution of a random variable) 2 بلا ^^„ لا‎ 13.6.1 
Je انتا بكي اكيا‎ Алон. Пе Др иа بتو ركنا جا سبي شل ٹیل‎ АЛА 
-<-3,4,32,5,4,5,6 ,خا ند نول می دک تخ راد باتیب‎ 7 foe ne مساوق‎ LEE 
بلا‎ hx ہیں ۔صاف طور ير‎ Јах ubi تم ایک ادا نکااتقا بکرتے ہیں اور ای می‎ 
сокове е Ern 
XF) = 3, XH) = 4, XG) = 3, Ху) = 2, X(f;) = 5, 
X) = 4, ХУ) = 3, X(f) = 6, Хор = 4, X(f,) = 5 
ے۔‎ ДО فت‎ Ай e vU ОД 65432 А x АЛ 
ПИ ере, Бе ўз x رم کا اتا بكي اكيت‎ guru کی ندر 2 ہوک‎ Хам 
„л, 
بکیاگیاے۔‎ D f پک ما‎ «f; -8 4х-4 Фи 
e ندا نكت بكي‎ лоби, В xs 
Le шд f, جيل‎ х-в اور‎ 
لتقب سك‎ у, gue مساوق امكالى‎ с نے مہ مانا س كانتب سي جانے کے‎ AU 
„© Z Jokie 
-utz p (керуе سے جج‎ - ШР سے کے کے‎ еко, АХ C Aut 
ЈФУ рр gue v 


Роу کے‎ 
- iA x JUPE UO A 
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PX -3)- = I 


со UC АЯ 
P(X = 4) = P({fy fs fs) = 
Р(Х =5)= Р((% Ло = 
P(X = 6) = Pf) = اور‎ 
Fr ute اتر‎ = Je اق‎ iu UE ttc Uu 
-e tl ٹا‎ dE × 
بل طرربيا نگیاگیاے:‎ oe ха Пере 
с ЗЕРТ x یلصو رر‎ scu 


X : Х| X> S X, 
P(X) р, Р: e Ра 
ТЭЭЛ Je 


i-l 


Kx 2 эё, DIA = 1 2...., АЛА کنن‎ ХР а LN E A سيق اعراد‎ 
PX = x) = pic че Во × „Гас اتال‎ 


21 ایک ہلا صو д x‏ ر ں ہیں جب بیان Жи х-х‏ 221642 





рх) عد‎ Gre 22242 lU UP xx ا سکا اما لک‎ (Лес درست‎ 
пр Ur ے‎ И Уеа فضا‎ КШ قرول کے‎ A x m ware 
си Лб س تام الا‎ 
ИА КА کے‎ C وا یں‎ tee Ut شو لك ای‎ EAE О АЎ نال 24 : ایک‎ 
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- تھ را وکا اتا لی با و معلوم‎ ri. ur 
оро хоо Отба хе лс P Пл لك‎ i: عل‎ 
ے۔‎ 
> بات بنا نا‎ 20620644 ле дава 6.62. 
Р(Х=0) >0) اور یراگ کے‎ Z 1⁄2) ال لے‎ 
-Р( ŽL ŽI) x а ŽI) 
_48 48 144 


52. 52 169 

р (Х-1)-РС 22 Рай үә ŠI) 

= PC 2160) x POR м Z ( 

- PRCA PCL) + РСС) P CFA) 


24 48 48 424 


752 52 52 52 169 


اور )480 )م Р(Х-2)-‏ 
LNY‏ ^ _ 
169 52 52 
اس طرں طاو ا ل بمؤاروي > 


| 112 امت 





144 | 24 | 1 

ССО === 

тоо | |‏ 
Шш 24221205,”‏ لے میس و یت EO IE Caouble‏ معلوم حي - 
vu‏ × دوپ ری تح Е‏ ان د گن ہیں 


(1,1), (2,2), (3,3), (4,4), (5,5), (6,6) 


صا فور >ء ВОИ X‏ ر210 اور 3 وکن ے۔ 


ایک ڈجلیٹ AU‏ کااخال = - EE‏ 
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5 1 Ие" 
ста ایک ذبليث حال‎ 
55 5 125 
Р (Х-0) - Р) e اب‎ 
PX -1( = РО бо) 
] 2? 5 5 1 5 5 5 1 
- ХХ (> Жа Жы. 
2” 6 6 6 6 6 6 6 6 
2 


l 5 75 

=3 — X س‎ Їш---- 

Е 2 216 

P (X22) = P Ca A (دوڈیلیٹ او رای‎ 


| 1 5 1 5 1 5 1 1 Е B 15 
=—xX—x—+—x—x—+—-—x—x—=3 ×= |= 
6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 





216 
Р(Х-3)-Р (е хор) اور‎ 
۴ | الحا‎ 
انسح لے يع دابا سے‎ 
6 6404 26 
с За احا ل‎ Ao АЛ 
| хь" 1 ДМ), 
1 
15 в | ne | ne | ss 
QU" eK :احم لا‎ uo 
>y 125 (75 | 15 1 
=l 


“216 216 216 216 
125 * 75 +15 «1 216. 


216 2216 — 
مطالم‎ eL bou ا کنو ںکی‎ X وان یں‎ а کے‎ Legum Па شال 26: اك‎ 
ча IP ew k جہاں‎ Ава ПО 20 x × Jer ura Z 
e 0. 1, x- 0/1 
Д 
К(5:)х-3/ 


0, 223 
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RA (8) 
С زیادہ ےز پارود‎ бала oe o e А ےکآ‎ РК (б) 
с За كا امال‎ x: J 


ص۷ 7ھ 


2P x ЛЕВА (а) 





0.1 + k + 2k + 2K + k =1 2 01 
К = 0.15 И а 
Р (ПАРИ Л) - PX 2) (b) 

-Р(Х-2)-Р(Х-3)-Р(Х-4) 
= 28+ 27+ k= 542 5 x 0.15 = 0.75 
ہیں ) م‎ ли آي ,ا كل‎ SPX e) 
-2k-22x0.15203 
P(utZ ZI еол рТ) = Р(Х <2) 
-P(X20)4 Р(Х = 1) + P(X = 2) 
= 0.1 ++ 26= 0.1 + 3k = 0.1 +3 х 0.15 


= 0.55 
(Mean of a random variable) ZL үре ا بلا‎ 2 
Цика EL eA تفر کے‎ бай زر‎ sed یلا کیک ا‎ Um шк 
Ал. (Моде) نے وسطا‎ ралы 0 АЛ C کیا جا‎ Дог ف ر‎ ЗЕДІ 
شک عا طور بر‎ ле طرف‎ ТҮЗЕ ИК Ако صرف درمیانہ ببح ٹک بس کے‎ 
PENI DINIIN 
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uo. БІЛ ۴.37 92977511: 95755118 Х £ ви?‏ 7ر ط 

XX »رميات‎ ee УР Аве и „Геров x - وا لع مولى ہیں‎ Ze اشمالات‎ 
i=l 


сиб Ае ДУ اخالی ےوز‎ e oet تر مان قرو‎ 
сс ЕХ) CAU (Expectation) ^l. X 2l x ایک با صو رشح‎ 


E(X)= u= У хр, =X; Pit X p> T ... T X, р, Z 


z 
Je ضر‎ ЈР доду х ау ہر‎ EA 

-etx 

х ے جوکردوفوں پانسوں پر‎ Сабиха ра e کے اہی جوڑ‎ L ue 

“ЦЭ درمیانہ یا می‎ вх ہیں‎ x 

уа >1,2,3,4,56 «ut Zn میں‎ Fd Св, x) فضا میس 36 بنيا وک داقعات متب جور ون‎ КАС Z J 


-Ut y; 2 1,2,3,4,5, 62 

ب[ الصو مقر x‏ وولو ل سكول U^ obole‏ 1211-10-98765432 ری KL‏ 
Е‏ کے P(X -2)-Р((1:0))‏ 

P(X =3) = P({(1,2), GD) کے‎ 

P(X = 4) = PELD, (2,2), )3,1((( == 

P(X - 5) = РИА), (2,3), (3,2), (4,1)}) == 

P(X = 6) = PELS), (2,4), (3,3), (4,2), GDH = 

P(X = 7) = PC.) (2,5), (3.4), (4.3), (5,2), )6,1((( = 


P(X = 8) = P({(2,6), (3,5), (4,4), (5,3), (6,2)}) 
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623 ال‎ 
Р(Х = 9) = P({G,6), (4,5), (5,4), )6,3((( -4 
P(X = 10) = P((4,6), (5,5), )6,4((( -2 
eqs s 24 
РОХ = 11) = P({(5,6), (6,5)}) 2 
P(X = 12) = Р({(6,6)}) = 


36 
с 0! X 


ELI = فاح قوق ل قولف‎ ШШ»: 





PX) ی٭ د‎ 1 
ог ہہ‎ N— 
й 36 | 36 | 36 | 36 | 36 | 36 | 36 | 36 | 36 | 36 | 36 


TNT. 


2 1 2 3 4 
= E( X) = хр. =2x—+3x As 4x --5x—4 
1 Pu 2, Á 36 36 36 36 


+ RCM 7 0+ 5 Хе * | 109? M3 نا‎ раз 
36 36 36 36 36 36 


_2+6+12+20+30+42+40+36+30+22+12_ 
36 


стори кв и (ZE) о, АЛ 
(Variance of a random variable) (3) )2 e. بلا منصو‎ (113.6.3 
СР عل‎ АР oU s میات ہیں بلصو ہرک اتا چ ھا وک فر رو ں کی معلاو‎ ача 
برابرورمياش ركم‎ ed ПЦР vut نز دیک‎ ou AU تب با نو‎ 
میں ولعاياكها ے۔‎ IF их fz عت ول‎ 
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صا فور ر Munro‏ 
اور 72 وگ x=‏ ری E(Y) = Съ +0x z+ 4x‏ 
2 × اور eut al ү‏ کے درمیان Л‏ ہیں Ви!‏ وضو 52 ے ظا مک کےا کا سا ی 
rea‏ 
P(X) P(Y)‏ 





(ii) 


13.5, 

Кое C ہے جس‎ Еб کا سےفر قکر نے کے‎ × 
Ме ПЮР ши? и با‎ не A 222 (б بل‎ (Statistics) LEA ure 
Mons feni 2 


РҮҮ 
OEC Але سے اہ مک گیا‎ С, Var Q0 كانت جک‎ x کادرمیاشدے۔‎ × > = E (X) Ел 
ce 


Var(X)- (а-и) px) 
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= 8) (ل-‎ LAC 


м2 
حرو‎ (Var) = | (х) ро) 


-<- чы (Standard Deviation) معيارى اگراف‎ Ех ж Яд i 
(Another formula to find the variance of a — J” 1 ИК 2-4 гэр” 2 É ж е” اک يلا‎ 
Л Ut 2 بھم جا‎ random variable) 


Var (X) — Y (s -н) р(х;) 


i=] 


= MUN Ри = 2и x;) p(x;) 
i=l 
- 2, p(x,)+ 2c pix) 2,2 p) 


p» p) دم‎ ux p) 


-Yx Ро + 2 -2 “ب‎ Ë 2 xpo) اور‎ P0071 gr 


i=l 
= > x р-н 
—1 А 
Var (X) = У хг го За 2 L 
i=l isl 


Уху Р(х) UE Var X) = ВОС) - [EOP {‏ = تاب 


7 
ФЕ معلوم‎ (variance) 2 ے با کل سك‎ Z Др ایک‎ :28 ЈЕ 
-<5- (1,2, 3, 4, 5, ey ARE £u 

(5: 4236261 ےمج سک‎ m Пк 2-6-6 Поб ад EM х= 
utu idis 
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1 ” 
PIS OSP 2гЁ 2 = г سا ككل‎ 
с РК х اس‎ 
E(X) = Eh p) o ب‎ 
i-l 
EE ыле к И е 
6 6 6 6 6 6 6 
1 1 1 1 1 1 91 
Б(Х?у=1°х—+2°х—+3°х—+4#х—+5®х—-+ 6° ж ҸҸ 2 
52 6 6 6 6 6 6 6 V 
Var (X) =E (X^) 7 (EQ) 4.7 الل‎ 


35 441 91 د 31- 


6 AN 6 36 12 


мэл 0222 6.йя2-0 о کی ماش کی‎ АА چو ںکی ایک‎ 52:29 Jb 
- معلوم‎ S DA esed Гл وائیں ڈالے ہو٤ )با دشامو لك‎ 
undue Z u Их аА لے میں × بادشا ہو ںکی‎ Обал? 








48! 

ыг, 21048-2) 48x47 188 

Р(Х-0) = P(UZ 3 С 82! 52х51 221 
2152-2) 

0 

Р (Х-1) = جربا دشام )م‎ Lhi LC) ہ۔‎ 

4х48х2 32 

` 52x51 221 


С, 4x3 1 





P(X2)-2PGU»)- 
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алби 


اور 


627 Je! 


c6 dE АЛ 
ШИЕ БО ЕЕЕ 





188 322 ] 
209 ү == 
ІН 87218 721 


(zl x ) Mean of X= E(X) =) ہام‎ - 


i=] 


_ „188 |, 32 2 ] 34 


х-----2х------- 

221 221 221 221 
Е(Х?) = 23 p(x,) سا تی‎ 

isl 


т "т 21. 2 


ша‏ 2ات 
221 221 221 221 


Var(X) = E) – [Е(Х)Г اب‎ 





сақ par) - 6800 
22) (221 m (ҸӘ)? 


o, = J Var(X) = —- =0.37 لے‎ J 


2 


сдава ло ede Ра outs 2 
-Euk 





(1) 


[MO | 1 | 2 | 





ШЕН | ИН یھ‎ БЕН ٤ 


(11) 
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(iii) 


(iv) 





-1 


САҒА‏ ل 5ل الل اور 2 کا یکین يل ہیں۔ utu dé ur fo‏ مان & × کا یکین رو کی 
Фуко ЗАР x - а ады‏ 
ان uU ox e‏ کےفر کو ظا Kx -utánU eut Дума Пе‏ 
کن تدر fur‏ 
من درج زی لکاا ای بنا p‏ - 
ома ідо 0)‏ 
wot nui (ii)‏ میں مت لکی تخراء- 
uta іл Ў (iii)‏ تح راو 
ایک پان ow e ose Se Puta uri‏ لی اس رم بیا ن کک سے 
)1( 4 ڑاعرد 
(ii)‏ کم ےم ایک يا نس ял г‏ 
0 بلب کے ایک ترس نسل میں 6 راب نا ل Даа‏ بک ای £u eer‏ کے JÉ. y Ze‏ 
گیا سے۔خراب Ее Рио‏ 
ایک e‏ دار ےا میں ہی سل Ut MC‏ یاددداح موتا ге E Le‏ 
E eeu UE‏ 
e Ue Ee‏ 
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-— 


-4 


5+ 


6 


-7 


امال 629 


х عاف‎ 





(i) К (1) P(X <3) 


ёо 


(ii) P(X > 6) (iv) P(0« X <3) 
e veo КО Р EUPA) Ех Тарган” -9 


кхо 
ok. X-1 كر‎ 


3k. x2 Й 


Р(Х) = 


0, 223 
- Z b, AK (a) 
-Z علوم‎ P(X«2, Р(Х<2,Р(Х>2) (b) 
_ میس نبي کاو رمیا ن م رومعلوم کے‎ АА -10 
(Expectation) ل امیر‎ X ےپ‎ 6/77 лы ОЛ СЕР ایک کے إعدايك دو پا زسہ‎ -1 
_ Z معلوم‎ 
Jex کے مو )- مان له‎ ЛЬ کے‎ 22 o سے وو اعداد‎ leg يك‎ -12 
„(> Е(Х)-4- Ж Име za نے دواعرا ديل‎ hin 
lA راو معيارى‎ PE xut گے‎ Е دوصاف پانس‎ бе л ОЙЫС мах & ان‎ -13 
- pb (S D) 
204184162049 41721444 5а7 14 27]  U Il ن‎ ut میں 15 طبا‎ Й -14 
برابر‎ L en FE ہرایک‎ e اس طررع انا بكي‎ E Eur Јело ور‎ 7 
Kx ے؟‎ Aor dex Рис uox مکی عمر‎ ЛЫ ہوۓ‎ ЕА 
Ево) اكراف‎ Де А Део 
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630 رای 


с еи ہیں ۔ امب‎ кл 309 اور‎ ez E Желе 70% اک يليك يل‎ 15 
Уат (Х) в (Х)- ف‎ mE 1 اور‎ ٤ے‎ ЖЕУ г ہیں اکر‎ х = 0 اورم‎ 

LPS ÉL ae ut 

selze elns ЗА Поло Вси 1 ن طرف‎ uva V -16 
ںا کا د رمیا ے‎ к 


8 
(A) 1 (B) 2 (C) 5 (0) 4 


хо ے الو ں‎ nU ee گے ہیں۔ مان‎ thee :”ا شو لك یکی‎ Пд т 


2044 Е(Х) --г 
37 


(А) 221 


5 1 2 
(В) 13 (С) 13 (D) 13 


(Bernoulli Trials and Binomial Distribution) ssl کیل‎ ТРА 13.7 


1 ول (Bernoulli trials) bedi‏ 
بہت سے رجات تد ری طور صرف وون ہو کے یں Је‏ یک نا كي ا كبا VE‏ نل دکھا تا Пе‏ 
АР»‏ بھی ہوکتی e ORE эс‏ سوا لکا جوا ب ہاں کی слаба Cr‏ 
ut‏ سے Шол Ure ЙД? ea‏ امل رن کی Ел p t=‏ 
ЛЕК eU de ДУУ der‏ ل کے طور ب ایک ЛА МА‏ ہی رکا وو ہونا ایک 
ЦК‏ سے ہب trop йк АҚ‏ ے۔ 

реал? Лол iur zur Алгол‏ كت ل 
ان A‏ سل با رطا كي اكيا سے جا АСЫЛ до tu eA‏ 
UI пий ФАР‏ کے £ ро t‏ ا ططر کی Ра‏ میس رکا میالی یا خی رکا میا یک اتال 
РОА Luce ta)‏ حا طور ble‏ سے کا میا کا میا یکو 
s‏ شک تے ہیں۔ 
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آ ریف 8 : ایک Лад РА f Рога‏ ومن درج ؤل شرا كم كردي 

_ ہے‎ kÚ ЛУ (i) 

афини 7 i) 

-die tide kurz «бо (р 

(iv)‏ 794271 میں ¿u K‏ ے۔ 

AUI utu ur UI s so ایک يا سكو 50 مرتبراپچھالنا‎ b Je 
IEL 2. зор?! )او رکا میا‎ АЗЫ Dp I عرد )یا‎ m eR ہے( مان‎ det 
Á hg 6ا کی‎ belg ے اور‎ бд بر بات ہیں ۔ اگ ایک‎ ебе ے۔ صاف طوربرء‎ 

1 


1 : سے 
کے یل ر Ка е Ра 2 ЛОРУ‏ < اخال 


شال30: ند يل ایک 074 میں тулш”‏ ل اور و کا یگیند ura‏ لگا جا GU‏ يق لكي ايندو لكو 

вой а AEN‏ لے کے بعد 
дй eum o‏ می NUS sb‏ 

ы? 

Јо میا یکا اخال ( مان‎ ЛЫС ےکا كام واب رركت‎ сле کوششو ںکی‎ в) 
La d gi 2 لے کے‎ e چو جا کے هيدان‎ р+ كندل‎ 
ے۔‎ 6 ۳ 

dore ل ۔‎ E CA I УР e گے کال‎ ль Уз do 
тоц ВО Але ای کک کی کین دلا ل ہے با‎ Л EU 
ے۔‎ ИРА А ле КА C U£ СОРИ صا ف طور‎ 

(Binomial distribution) 3 ИУ 13.7.2 

себе ے( مان کے می‎ дек Би ад А رب‎ р EG 
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ان کے اور :بترتي بك ПЫ‏ میا یکو ب UP‏ میس ظاہرکرتے А‏ یی ان طر یتو ںکومعلوم 
کے یں ےس میں میں پےکوششوں میس اسیک با رکا de‏ ے۔ 
bu‏ وبال t‏ 2 ہیں نج نکی زی یں فہرست بنا یگئی с‏ 
SFFFFF, FSFFFF, FFSFFF, FFFSFF, FFFFSF, FFFFFS‏ 

даг ЕТІН ТАЛАДЫ,‏ ہت tk AU RUP e ЛА‏ سا کام 
e‏ ا довел PI лето ос def‏ لگانا ایک Дино А‏ والا ے۔ dir n‏ 
ei: Y‏ = کے cikedut óe ut Lew зва‏ 
C Z‏ ایک ле po‏ لیے ہم ایک 5 ике Рада‏ اور 
de eode AUI Р?‏ کے 2 р‏ -1 = ب ہیں UE А‏ کے 2 


А ре 


S = (555, SSF, SFS, FSS, SFF, FSF, FFS, FFF) 
ANTLIT ЖЕЛ Са UL 93:02 ے اور‎ X Ри Aou کا میا یکی‎ 
Udine 
Р(Х-0)-РС س‎ E 
= P({FFF}) = Р(Е) P(F) Р(Е) 
= 4.4.4. - e boue e) 
Р(Х-1)-РС 6-2) 


= Р((5ЕЕ, FSF, FFS]) 

= P(ISFF)) + P({FSF}) + PUFFS} 

= Р($) Р(Е) Р(Е) + Р(Е) Р($) Р(Е) + Р(Е) Р(Е) Р($) 
= 7.0.0 + q.p.q + q.q.p = Зра? 


(X = 2) = РСВ)‏ م 
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Р(Х=2)=Р( (269) 
= P((SSF, SFS, FSS]) 
= P({SSF}) + P ((8Е8)) + P((FSS]) 
= P(S) P(S) Р(Е) + P(S) Р(Е) P(S) + Р(Е) P(S) P(S) 
Е p.p.q. + р.4р + q.p.p = 3р? 
م‎ (X=3) = (ЛК) =P ((SSS)) اور‎ 


= P(S) . P(S) . P(S) = p? 
c كا اا بنا‎ XTA 


x |o | iÑ | за 


сока £p? (920 





43 + За?р + 32 + р? 
БИЛЕДИ od Meg Ut LEL و‎ + p? تیب‎ JE IE کیک 32-10 یکا ییو‎ 22.3, 
с ee تكا ءاس تح‎ EIU بوتا‎ e, Uta ا رحو‎ 
nd یلا‎ (а +р) ма) zu می ہم‎ РАЙ ОДИ OO 9 7; 
(АТАР نے کے‎ дв СЛ ОЮ + 1. р P ид 
مکنا پا سے ۔‎ ДРК ае ЛРУ 
Донев ин 12775512 722727 


алд ےم لک‎ ет 


-Ut احا لات‎ ова x) Ме Ра x лд бле ان يلال‎ 
-РС (ЦЕХ) Р(п- ناكا مبابيال‎ 


(P Ule а-қ اب × كا‎ 


өтте اج‎ 


2020-1 


бл: 634 


Zx Фл а) 
| m 25 4 
"C pP ФЕ и а اخال*‎ Ust х 3 3054 п АЛ! 


Р(х) =" Ср 47-7, x-0 L2... (9 = 1-р): АЛ 

xd Dar ut + ao " C p а" ЎР Саев ) صا ف ور‎ 

(q + p АВЧ ugy ےکا‎ ДАЛАДЫ ء ای ک تریس ینس میں و‎ АЛ 
Fe Алби با کی‎ ее х 1 л سك دورن نخاس كياج‎ 


x | 5| 1 | 2 ہے‎ х J| . 





Ad. Lp روں اور‎ бо PS teu s گیا وور‎ рр т EHI مرج‎ 
تحمل اتال بئاء معلومكر کے ہیں۔‎ 
و یی ے‎ АЛ ےتا کے جاتے ہیں‎ (х) «P (X = :9J PC Use E x 


P(x) 5 С, q p. x = 0, 1,..., n. (q -1- p) 


e tei sep بم‎ 
с V ee Be D дір ایک‎ АРШ می ںککامیاویوں کے‎ dm CU n 
„ЛЬДА 
حي‎ Pe tuv se 
Sugd” @ 
Чаа бй 


b * * ... 
(927; 2272-5317 i) 
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اال 635 
Па‏ نے Van Uta zc‏ 0 پان جه ایک их ло.‏ آخداو ےکوظاہر 
--ҮҮ‏ 
صا 22 دورق СОТ‏ ے٤10‏ = اور > p=‏ وم z‏ 


P(X =x) - "Ср, x20, 1, 2... ФЛ 





1 1 
n =10, دی‎ ин “іс يبال‎ 
1 10—х 1 х | 10 
ا"‎ е) سے‎ 
ОКУ. 
2 P(X-6)="C 1] - 10! 122405 
0) 52) 61412 512 


Gi) P (жебе ( ) -(Р(Х>6) 


=Р(Х=6)+Р(Х=7)+Р(Х=8)+Р(Х =9)+ P (X = 10) 
1) bl NX 1) 11 
7945) 17515) +") n" os] "45, 
10! 10! 10! 10! 10!\| 1 193 
= + + + ا‎ т 
6!х4! 71х3! 821 91 102 52 


Gi) P (eos iz oli)= Р(Х<6) 














-Р(Х-0)-Р4Х21)-Р(Х-2)--Р(Х-3) 


+P(X=4)+P(X=5) +P (X =6) 
10 1410 10 1410 
(1% еш) "е 
2 2 2 2 
10 10 10 
ec [1] one (Y ene (2) 
2 2 2 


_ 848 53 
1024 64 


2020-21 


“л 636‏ 
Ф‏ ابل انڑوں 21 نسل بیس 1090۸ خ راب اڈ ے ہیں دس انڈ яз ре‏ کے سا تم 6 44 
ЛД‏ اخ لی معلوم L ЛЖ‏ ارول می ل سکم ایک خر اب „ел‏ 
óZ uuu‏ ے ЛА по?‏ لكل نخ رار x‏ ا ہرک یگئی Ы с‏ لا کے سا 
РИА лее‏ سے ۔صاف طور بر دورق a S‏ ال 10 = ہاور — | 2-0 





: 100 - 10 
9 
Цан ат 2 اں‎ 
Р( ИМ Па کم‎ (= 2۴ < ۱ =1 рх = 0( اب‎ 
10 10 
- 1-0 12) -1- A 
10 10 


e UP ei вс GN Моа Ле e ni 
Сива а) کامیامیوںگی؟‎ 5 @ 
زیاددےزیادہ 5 کامیابیو ںگی؟‎ Gi 

2 پان کا ایک ко ОЛАН‏ 20216727 میا ی جما جا ےلو دوک میا بیو لكا 
اخال اوم Z‏ - 

3 اشا کے ایک بہت بڑے ڈ رس اشا راب ہیں ا کا کیا اخال ےک Пе оо‏ سے 
زیا دہ اشا اب:ۓہوں؟ 

ut er سا تح ل‎ eut tse ELE 2ہ تا شوںکیی ای‎ 4 
ےک‎ Jeu л 
5220-8128 0 
tut P صرف تین‎ (ii) 
eur (iii) 
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ےکا ا کا‎ ри دن میں‎ 150 fe 0.05 ےکا اشمال‎ Мег ایک بلب ب وک اہک فیک ری کے ذر‎ 
بیوں مس‎ о Алла معلوم‎ Je 
WU o 
Мер Gi) 
اک ےزبادہ‎ Gi) 
He w 
-ÉZ Fuse) سك 150 دن بعر‎ Jen 
Ue ea две слика 9 پر0‎ Пале ایک تيد يل 10 گیند ی‎ 
ے؟‎ eu o کی0‎ e АА ی‎ Л JI ہیں ءا كا‎ Ова ди 
مسوا لک‎ za) Пе gi-ut کے معلوم کے گے‎ Z Me до اہ اتاك‎ 
22 Ме» Иб леза. ДУ ЕЛ e ui ДЕТ جوا ب محلو م کر نے کے‎ 
جواب د ےگا ؟‎ usi ے12‎ (аа Je Клос دہ جواب مل‎ ТОА 
с EU سے یاد‎ — X = №2, В б Ын اع ے × كا أيل دور‎ 
سے‎ ОРОО, х,= 0,1,2,3,4,5,6) نمام‎ (X 23) (اشاره:‎ 
جدايات ہیں ا لكا كبا‎ ЛАА سوالول‎ EA os Ut UE Multiple choice) 15270 
ле бора انراز و سے هار يال‎ Др اتال ےک ایک‎ 
کا انیم یت ےکا اس‎ ие ایآ دی 250 01-02 ہے ین میں‎ 
Фе oA صرف‎ Е مم‎ а-вае голо РАЛ < 
ل کیاے۔‎ n esy پارا ہیا لی میس بالكل‎ LL 
ے۔‎ JE کے اسل ہو‎ ose لے میں ز مادہ‎ оа 
ا شیا کہ بلا‎ 12 л  لاخا راب نإل ا سكا‎ дыг bote 0 Е е 
(Ut میں 9 تراب‎ 2 
LP eut 
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"d 


-6 


-9 


-0 


13 


12ن 


7,638 


Яд ZC uds Se РИЛА Род 4۔ یک بكس یس میس 100 بلب‎ 


7راب -<- 


(A) 107 (B) 2) (С) 5) (D) 2. 
2 10 10 


се ВАЛ -15‏ تب ا К‏ احا لک utbs‏ ے4 تراک ut‏ 


41 4ү 1 
БЕ BE 
(A) 4:15 (В) JE 
HERZ TAM 
(C) сі: D о 


Je P 


TUIR A D رکی کین‎ Ni out Леза شال‎ 





Ue аз КЛ ے‎ ви Пе — 1 эле. Геза 
ےب‎ fl pid کس‎ 


кеін :E [0717.7 ГА 
уеш Il, : E; e ei (E 
< vus : E, 

алё بت‎ A 
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639 اال‎ 
ВЕ.) = P(E,) = Р(Е,) = Р(Е,) = 


240 


(2% 


3 2 1 
Р(А]Е,) = 187 Р(А/Е,) = 8” Акт ЖР(ДЕ, - 13 


— Ел PEIA) =P (с dE (1737 ES "4 boe И >Ш) = P (EJA) 
Р(Е;)-Р(А|Е;) 


РЗА) = BE P AE DT KE;)P(AIE;)* KE;)P(AIE;)* P(E, PAE) 


(d 


4 


ТІНЕ ТЕН?” = 0.165 
7 4 13 

1 . 5 

ЕА Ае Ва иднэ 

p"‏ :مان کے ‚кур е ux‏ 84 ے۔ 


297"! 
4 7 
3 1 1 1 
= хх 
8 4 4 4 


1 ] 2 
п= 4, р =—– اور‎ ٣ =1-– – = — 
р 3474 3 3 9174 
? 4-х 1 3 
РХ-х)- 6 (ips uU PT — 
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5» 0 


4 
Ур = (u) Z| اب‎ 
1-1 


өч өч GT GI] 


3 2 
- 4» 7+ 2 6 ب‎ + 3:4 4» + 4X 1X ZF 


_32+48+24+4 108 4 
34 81 3 


ы у ase‏ کا ایک نشا ہک ہار ےکا اال Ос З‏ مر كول جلا سے 
ДРК UELUT‏ سکم 0.99 ےایک ол‏ 

бр еда езип ہے‎ Бос ери دالا‎ ef uu 
- JOE дата "E < نكااقال‎ Ее p 


п ۶-3 x я LN(3Y „3 
Р(Х-д- С,4 р = 5 b “Сор - 


Ja اپ“‎ 
р (А) > 0.99 
Р(х>1)>099 «(f 


1-Р(х-0)>099 «d Ut 


: 1 
1 Соу 9 | 
جک‎ 21 
(o >» 001 pg حت‎ > 0.01 | 
ДЕ 4" : 
(1) 4" > 2 100 Ї 
0 001 ^ 


-—4 سے‎ AM ауел 
كول چلاے‎ pa в ig АЛ 
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امال 641 
мА :36 Jb‏ فا ایک پان کو پارک بای سے ايها لك ut‏ ج ب کک ای e e‏ ل کیں atten‏ جحیت جاتے 
ER eur‏ ےا ра‏ لاست معلوم حي اكر А‏ 

(Pind oso) e IE ہرکرتا ہے( م6“ حاصل مو ےکی )اور تان كا‎ der s Z :مان‎ U 
р(5) = РР Ал 
P ) با راچا لے میس متا ج‎ EA) = PG) = = 
ہوجا جاے۔‎ ү ова لے‎ ZU А < ИЛЯ ылд A 
تیسرکی ا را چھا لش جينا ج ) م‎ А)= PEFS) = PE) PE)P(S)= 2х2 ци 


ох 
= | — Х-- 
6 6 


4 
p(< Вай UU E ۸ی‎ =P (FFFFS) 45) В Z Али 


6 
2 4 
1 5 1 5 1 
ЗА) - +» | +|-| | te е | 
СЭ?” 5 8 8 B eg 
] 
66 
225 n 
36 
5 5 6 5 
وجيت ) م - 1 = ( وجيتاب) م‎ ( - 1 - 7= 


aX کا‎ 0.5 xU Z جال 1 > ا اے۔ب‎ a + ar + شرع‎ + +a + А (ветано ши, 
كلاس کاب کے 1.3 .۸ کےا ے ے)‎ P Л ےد‎ 

40% y 3e سے فا ططور سی ٹکیا گیا‎ VÍ Le Qu IU گیا < ہے 9096 قاب ل‎ Kerg DENE VIE 

ŽL نے‎ Дий fi-— te Verf 8066 fe tu A سے۔‎ de Pi) В 

eer eo معلوم ہے‎ Jeune Вие А оо 

eA € JL: U‏ ےجس во Л‏ بای ے۔ 
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Tay 642 


-edh سیٹ ہوک‎ В, ےاور‎ S یٹ ہو‎ в „уб 

P(B,) = 0.8, P(B,) = 0.2 اب‎ 
P(AIB,) = 0.9 x 0.9 اور‎ P(AIB,) = 0.4 x 0.4 
P(B,) P(A|B, ) 

ж АЙ‏ س ڪڪ 

Р(В)Р(АВ ) +Р(В,) Р(АВ, ) " 

0 0.8 x 0.9 x 0.9 _ 648 _ 

0.8х0.9х0.9+0.2х0.4х04 680 ` 


РВ А) = 


69 327 7 13 Ж! 
SE معلوم‎ (BIA) P (А) ± 0 3[دووتوعات یں ج ب کہ‎ МА 0-1 
ہ۸‎ > (i) се کڈ‎ 8 Хо 
Аз — ایک‎ i 
ИЛ سےمعلوم‎ de نكري‎ A dee a 
а ЈЕ dt )اکر ہے‎ re Jeu (11) 
Ле Фил ایک سی پالوں والا‎ ut پال‎ О 0.25% مردول اور‎ Rue 3 
ناراد یراہ ے_‎ Ле C Je EU > 
انسافوں س بلا‎ 1٥ ےک 2 گے‎ ЈЕЛ 2 ве 19415522 ہمان یج ےک‎ 4 
tut ے‎ Агов г موب‎ 
موا ے اور بإ 15 ۷دک نان بن‎ ЕХ дома 0 е Ко إن مین‎ ul зала یک‎ -5 
داگ‎ Jia ие اك نشا ن فوشك کے يبرا‎ ЦЮ, Фи А سے ای‎ Ut a ہوا ہے۔‎ 
ЛЕ معلو م‎ Рал ви 6 Дял. 
م × کانشثان ہوگا۔‎ (i) 
ہوگا-‎ JÉ Yola Gi) 
_ كس یکین“ كانثان موک‎ (iii) 
им а извара (іу) 
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643 JP 


Ano Uf نشا ن اورب نشان وا‎ × Gv) 

26.2 ای ککھلا ڑب یکو 10 رکا ويج كرا س کر ن ہیں ۔ ا Lo fe BI KJ‏ 
گا ا سک اکیااشمال еи Ub за‏ 

ДАДЕ ү ДР лг ہو‎ лб Ё о л Пица ایک پا‎ 
-— I م رتب را ہا میس‎ + 

اکر ایک لی Je ле ТЕ‏ ےک اس میس وو مكل ре”‏ 

оё 1 с Je E e ка Ееее маб. 7 1 
Це مرج ہکا میا یل جا‎ f< ut 

ایک E‏ ارس کو ای آ وی би‏ نے تک یکم سکم ایک ہی اص کر ےکا اخال 0ون صر 
НАД?‏ 

كيل J:‏ ءاي ale Карл Пе apt‏ دوسرے عرو کے لے ایک да‏ 
ہے چیہ ایک يرجا نب دار ينل ре e ВЛ И‏ ین ای وت 
so‏ برآ جا ےکا کی تق ار موی م کی تر رمعلوم کے _ 

ان Ja‏ يال حا ربكل ٣٣٦۸‏ اور ا یں جن میس Мо uen ut Lu‏ 





efi‏ بلا مویہ چناگیا ہے اوراس يلس Ма‏ جا کیا اتال ےک یہ AU‏ كلكا 


-6 


ad 


e 


x10 


-11 


els 


te cU Ate BU Не 
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644 ری 


(Meditation) ЗИЛ V Jf -„40% р مرکم لوو لکا ورا یڑ نے سكا‎ ПЛЕ ш 213 
سے ير‎ Je usto ие کا کور کر نے سے و لکا دورا یڑ ےکا خطره 30% کم ہو جانا‎ ol 
Ре СА ای‎ Ut کنات‎ oU بیک وفت مر‎ Le ہو جا ا‎ 25% JÉ 
(блады КК ДА P KE E e Ut Udo es e 
سکیا موک ؟‎ ЖҰ اور‎ (Meditation) Ми ЖУЛ?! 
E gute رشبت‎ ase РК Лес Пре اکر دور ےد رج کے مقط ركام‎ ла 
Се Уда) ہیں برای قر ج‎ г-у un C abf 
Se due ux ev dt اکب کے مان حك ۸ اور 3اوہ مات نظام ہیں ۔‎ ВИ 15 
لے بی سے لوم ول د‎ eeu 
7 (с ври А) = 0.2 
Р (серв 3ھ(‎ 
7 (Ut ہوجات‎ КВ ЖА) 0.15 
„(г едш? В 
Р Ce tenu 8ل ی مل ہو کا | ہ۸‎ ( G) P (2 вр ЕЛА) (i) 
ст. Сей utu كا ى لير‎ 5 tjus utu سس میں اور یک‎ Ка эз — -16 
KU ce کک ی‎ с dte n f e لک یکئی‎ Ап بيك‎ 
ЦКД ОР کے‎ s el 
Фея 
ےب‎ 7) | A) =P (А) ОВАА -17 
(А)Ас В(В) BcA (O В=ф (D) А-ф 
22 А سلون‎ «e P(AJB)> Ka — 18 


(А)Р(ВА) < P(B) (B) P(A ^ B) < P(A) . Р(В) 
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امال 645 





(С)Р(В|А) > Р(В) (D) P(B|A) = P(B) 
مونب‎ P(A) + P(B) - P(A and B) = P(A) کے‎ eA» B هاور‎ Л) -19 
(A)P(BIA) = 1 (B) P(AIB) = 1 
(С) P(BIA) = 0 (D) P(AIB) = 0 
— Ut p ناں‎ ٤ M 
PEU (ВЕ) с دى مول‎ А Ед» Ри. РЕВ 29420 
P(E|F) 22 20 
О<Р (ВЕ) <1, Р(ЕЛЕ) = 12Р (EIF) 
Р (EU FJIG) = P (EIG) + P (FIG) — PE ^ EJIG) 
P (En رط‎ =P (E) P (НЕ), P (E) £0 
P (EnF) =P (FP (EIF), P رص‎ £0 
utt ra Й 
P (E ^F) =P (E) P (Е) 
P (ВЕ) = P (E), P (F) #0 
P (FIE) = P (Е), PŒ) #0 
J Je 


ее اہک‎ ане SEE کیل فضا‎ (E, E», 9080 1 
ے م تب‎ Миг ZS ДУА лос E 
P(A) = P(E,) P (AIE,) + P (Ej) P (AIE;) +... + P (E) Р(АЕ,) 


E, E, E, ш S فضا‎ Ke Лг SE КОЕ, Ле کا‎ | 
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ОРЦА ےاور‎ 54 54 ПЕ = pute 77٦7 


¿BZ‏ ےک 
77٦‏ س٭ P(E,‏ 
БОЕ ) ٣٣٣‏ 
ігі‏ 
ایک بلا فصو а UFU B ПР‏ علا قر ایک СК ДА‏ 
de x лалын‏ بٹا2اعرادکانظام >- 


X : X; X 92 


РОО: Р, р, -ЖА 


р,»0, > pln y" 


(% 


га| 


P1: P2 P3: ““Рп ارتب الات‎ X1, X2, x ia dU e P х ESSI 


-<-2% Р с 1 OMERIN PA 
i=l 
е Ме Вк) E Expectations хе X 7 


вод‏ 9 مول رات 
مان کے рб), poo). pa) РА 22 у 1,20, 02221 09279727: ШЕ ж‏ 


با نکی с‏ 


с, (Уаг()- У ٦٦ 
i=l 


о ЕЕ =. Lb AG اور برا‎ 


H 


‚ = Var (X)= |» (x; =D px) یی عرو‎ 


i=l 


-e t (S.D) معا ری اكراف‎ KX и 
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امال 647 


% Var (X) = E (X2) - [EG] 


AI PA ua UA UE e 
срби» (U^) (i) 
22 زاو مون جا‎ РУ (ii) 
др میالی با نا‎ ur ио US. (iii) 
-> يلال ربا‎ у? یکا‎ И dv 
В (n, p), P(X23) = "С, q"* p x20, 1,.,n(q71 - pe LME 


Сима Cub 
میں طابر‎ 214 Ё میں ڈ‎ 1477 И ds پا نہ لتحيل يل روا اونا ےک‎ 


¿(Geronimo Carden) وکارڈن‎ 5 «e e Ub» لیڈ‎ ск ООС ایک‎ Z £ ہوا۔‎ 
Si Uto ана 1663 کے بحر‎ JC Jb iL ل شالع ہواتھا‎ )1501 1576) 
ци ے گے‎ и جب وڈ‎ Бие AC کے لان‎ 

ur КА (1564- 2‏ کے اب кл еи S‏ 212221 
tbc‏ 38 نے ب جد کا اک جب يا نے 2 л л‏ ظا رمو نے دانے اعداد 
كا кори?‏ حك 10 ہوک ہیا 52 ола od ,АОУЗАС о о‏ 
طرف وار ىكذ وا се майна‏ 

seues = ДУГ‏ سے ہمان جانا ےک اخا لکی ران سکی غ Fors‏ صری 
(Pascal) к [|‏ (1623-1662) اور ےڈ فرمیٹ Шу» (Pierre de Fermat)‏ 
(Chevalier de Metre) — Е LAU Iz ML л 22 би, 2052‏ نے کل سے 
ве LA eh»‏ ےکا ям гам‏ ست Ute И‏ دلا = 
ولاکیا ملف ہے۔ 1654 کے اروك رح كق ےخطو ں Коев а РЕЛЕ ДК‏ 
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648 رای 


дека А نے‎ Айше 2 АРКО Ада 

бедер еді سل‎ (16294 О Huygens)U/ شر وان‎ M Ји 
СО рс Ratiociniis in Lu 2277 21 8 مراسلات کے ذ رس ے وا ہوا اور امال‎ 
229:407:29-197:11:121437 кл JE ساو‎ be نس میں بہت‎ 
ملو مکیاجاۓ-‎ 

= 1081 Ú Jacob Веп (1654-1705) 44. „Сей 102 JC ры ut 
I sane: Bernoulli A JL AL A JU THU UP کمن‎ 
ےآ کے‎ л کی کی ہیں ای ہا‎ ber EPI ان بی کے نام راي‎ В 
کیا اشحال‎ (1903-1987) A. N. Койповогоу И ان‎ Д 1993 امال بہت ات مکام‎ 
1993 (Foundations of * )الول‎ LU d سے ال‎ Ut C» سام‎ „жы 
ДАЛ 1227) ил, E2221 JE КООМ dv CU probability 
-c teu 
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